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1.整數包含正整數、0、負整數。

2.數線三要素：原點、正向、單位長。

3.(1)在正數中，離原點愈遠的點(愈右側)，其值愈大。 

(2)在負數中，離原點愈遠的點(愈左側)，其值愈小。

4.數線上的點所代表的數稱為該點在數線上的坐標，若 P 點的坐標為 a，可記為 P(a)。

5.若將數線上某兩點之間分成 n 等分，則需要 n－1 個等分點。

6.(1)若一個分數為正真分數，則其在數線上的位置必為 0 與 1 之間。

(2)若一個分數為負真分數，則其在數線上的位置必在 0 與－1 之間。

 等分點的繪製

若在數線上要標示出 2.36 的點，則至少需在 2
與 3 之間作 24   個等分點。

2.36＝2
36
100＝2

9
25

要在 2 與 3 之間作 25 等分 
需作 25－1＝24 個等分點 

正負數的記法

在同一天中，若下午 4 點記為 0，下午 6 點記

為＋6，則早上 11 點 30 分可記為 －13.5     。 
每過一小時多記 6÷(6－4)＝3 
而早上 11 點 30 分較下午 4 點提早 4.5 個小時 
故可記為－(4.5×3)＝－13.5 

生活中的正負數

如圖，若海平面記為 0，
海平面下 200 公尺潛艦

的位置記為－4，山的高

度記為＋10，飛機的高

度記為＋13，則飛機通

過山的正上方時，與山

頂相距 150 公

尺。

由題意可知每
200
4 ＝50 公尺記為 1

且海平面之上為正向、海平面之下為負向

故飛機與山頂相距 50×(13－10)＝150 公尺 

數線活用題

數線上有 A、B、C 三點，其所代表的數分別為

－10、－4、20。若以 B 為新原點，以原單位長

的  
1
2 倍為新單位長，則 A 點表示的數變為

－12    ，C 點表示的數變為 48     。

A 點表示的數變為－(6×2)＝－12 
C 點表示的數變為＋(24×2)＝48 
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1.三一律：對於任意兩數 a、b，三種關係 a＞b、a＜b、a＝b 中必有一種成立。

2.遞移律：(1)若 a＞b 且 b＞c，則 a＞c(即 a＞b＞c)。

(2)若 a＜b 且 b＜c，則 a＜c(即 a＜b＜c)。

(3)若 a＝b 且 b＝c，則 a＝c(即 a＝b＝c)。

3.相反數：數線上與原點距離相等，但方向相反的兩個點所代表的數，稱為相反數，而兩個相反

數的和必為 0。

4.絕對值：一個數在數線上所代表的點與原點的距離，稱為這個數的絕對值。

5.(1)離原點愈遠的點，其所代表的數的絕對值也愈大。 

(2)離原點愈近的點，其所代表的數的絕對值也愈小。

6.(1)在正數中，絕對值中的數愈大，其值愈大。 

(2)在負數中，絕對值中的數愈大，其值愈小。

遞移律的運用

已知 a－b＜0，c－a＜0，d－b＞0，試比較 a、
b、c、d 四數的大小： d＞b＞a＞c       。 

由 


 a－b＜0 

 c－a＜0
 d－b＞0

 可得 


 a＜b 

 c＞a
 d＞b

 ⇒ d＞b＞a＞c 

相反數的概念運用

比－13 
2
5 大，且比 12 

2
5 小的所有整數的和為

－13    。 
所求＝(－13)＋(－12)＋(－11)＋…＋(－2)＋(－1)＋0＋

1＋2＋…＋11＋12 
＝－13 

絕對值的和

已知 a、b 均為整數，且｜a｜＋｜b｜＝8，則

a 的最小值可為 －8     ，b 的最大值可為

8   。

因為｜a｜ ≥ 0，｜b｜ ≥ 0 
故當｜a｜＝8 時，即 a＝－8 時，a 有最小值 
當｜b｜＝8 時，即 b＝8 時，b 有最大值 

絕對值的個數

若絕對值不大於 a 的整數有 13 個，且 a 為正整

數，則 a＝ 6     。 
由題意可知，這 13 個整數為 
0、±1、±2、±3、±4、±5、±6 
又因其絕對值均不大於 6 
且 a 為正整數，故 a＝6 
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1.減去一個數就等於加上這個數的相反數，故其作法即同加法運算的運算原則。

2.(1)加法運算規則：①a＋(－b)＝a－b 或－(b－a)。 

②(－a)＋b＝b－a 或－(a－b)。

③(－a)＋(－b)＝－(a＋b)。

(2)減法運算規則：①a－(－b)＝a＋b。

②(－a)－b＝－(a＋b)。

③(－a)－(－b)＝－a＋b。

3.(1)括號前若為「＋」號，則去括號後，各項都不用變號。 

(2)括號前若為「－」號，則去括號後，各項都要變號。

整數的加減法

求－8－{－7－[－3－(2－7)]－3}－5＝
－1   。 

原式＝－8－{－7－[－3－(－5)]－3}－5 
＝－8－{－7－[－3＋5]－3}－5 
＝－8－{－7－2－3}－5 
＝－8－{－12}－5 
＝－8＋12－5 
＝－1 

基準題型

瓊誼在某次段考中，以英文科為基準，各科分

數登記為下表，則數學應記為 －3     。 
科目 國 英 數 自 社 平均

差值(分) －8 0 ？ －4 5 －2 
由－8＋0＋數學＋(－4)＋5＝(－2)×5 
⇒ －7＋數學＝－10
⇒ 數學＝－3

整數加減法與絕對值

若 5｜a＋3｜＋2｜b＋2｜＋｜c＋4｜＝1，且

a、b、c 皆為整數，則 a＝ －3     ，b＝
－2 ，c＝ －3 或－5       。 

由絕對值前面的係數 5＞1，2＞1 可知 
｜a＋3｜＝0 ⇒ a＝－3 及｜b＋2｜＝0 ⇒ b＝－2 
且｜c＋4｜＝1 ⇒ c＋4＝±1 ⇒ c＝－3 或－5 

整數加減法與數線活用

有甲、乙兩條數線，甲數線上有 A、B、C 三個

點，其所代表的數依序為－8、－2、8；乙數線

上也有 D、E、F 三個點，其所代表的數依序為

－15、k、－7。若將兩數線疊合在一起，剛好 A、
D 兩點重合，B、E 兩點重合，C、F 兩點重合，

則 k＝ －12     。(註：甲、乙兩數線的單位

長不同) 

由  ̄AC＝8－(－8)＝16； ̄DF＝－7－(－15)＝8 
可知甲數線的單位長為乙數線的一半

再由  ̄AB ＝－2－(－8)＝6，可知  ̄DE＝
1
2 ×6＝3

故 k＝－15＋3＝－12 



5 

1.(1)若 a＞b，則｜a－b｜＝a－b。 

(2)若 a＝b，則｜a－b｜＝0。

(3)若 a＜b，則｜a－b｜＝－(a－b)＝b－a。

2.數線上有 A(a)、B(b)兩點，則 A、B 兩點間的距離

 ̄AB  ＝大的數－小的數

＝右邊的點所代表的數－左邊的點所代表的數

＝｜a－b｜(或｜b－a｜) 

絕對值的化簡

若 5＞a＞2，則｜a－1｜＋｜a－6｜＝

5   。 
由 a＞2 可知 a－1＞0，故｜a－1｜＝a－1 
由 a＜5 可知 a－6＜0，故｜a－6｜＝6－a 
所求＝a－1＋6－a＝5 

兩點間的距離

已知 a、b、c 均為大於 3 的正數，且｜a－1｜
＝｜b－2｜＝｜c－3｜，試比較 a、b、c 的大

小： a＜b＜c       。 

由題意可知 a 與 1 的距離＝b 與 2 的距離＝c 與 3 的距離 
又因為 a、b、c 均為大於 3 的正數 
故可知 a＜b＜c(如上圖所示) 

兩點間的距離活用

下圖為數線上四個點的位置關係，且它們表示

的數分別為 a、b、c、d。若｜a－c｜＝8， 
｜b－d｜＝7，｜a－d｜＝12，則｜b－c｜＝

3   。 

由題意可得

由上圖可知｜b－c｜＝8＋7－12＝3 

絕對值的特殊題型

已知 a、b 均為整數，若 5｜a－2｜＋｜b＋3｜
＝7，請列出(a , b)的所有情況，以數對表示：

(2 , 4)、(2 , －10)、(3 , －1)、(3 , －5)、                 

 (1 , －1)、(1 , －5)        。
(1)令｜a－2｜＝0，｜b＋3｜＝7

則 a＝2；b＝4 或－10
(2)令｜a－2｜＝1，｜b＋3｜＝2

則 a＝3 或 1；b＝－1 或－5
由(1)(2)可知(a , b)的所有情況為 
(2 , 4)、(2 , －10)、(3 , －1)、(3 , －5)、(1 , －1)、 
(1 , －5)



6 

1.同號數相乘或相除會得正數；異號數相乘或相除會得負數。

亦即「正正得正」，「正負得負」，「負正得負」，「負負得正」。

2.偶數個負數連乘除得正；奇數個負數連乘除得負。

3.四則運算的原則：

(1)若只有加減或只有乘除時，通常是由左而右計算，除非使用了加、乘法的交換律或結合律。 

(2)若混有加減乘除四則運算時，要先做乘除，再做加減。

(3)若混有指數或絕對值的部分，則觀察其位置後再決定是先算還是後算。

(4)若遇有多重括號時，應先算小括號，再算中括號，最後算大括號。

四則運算

若[(－11＋3)□4－(－6)]÷(－4)＝－1，則□內

填入「＋」、「－」、「×」、「÷」哪一個運算符號

時，原式才會成立？ ÷     。

將「＋」、「－」、「×」、「÷」分別代入原式，各得其值為 

[(－11＋3)＋4－(－6)]÷(－4)＝－
1
2

[(－11＋3)－4－(－6)]÷(－4)＝
3
2

[(－11＋3)×4－(－6)]÷(－4)＝ 
13
2

[(－11＋3)÷4－(－6)]÷(－4)＝－1 
故□內填入「÷」才是正確的

 定義新運算

若定義＊為一個新的運算符號，其規則如下：

a＊b＝(－a＋b)(a－b)，則(－7)＊(－3)＝
－16    。 

所求＝[－(－7)＋(－3)][－7－(－3)] 
＝(7－3)(－7＋3) 
＝4×(－4) 
＝－16 

應用題型

若有 8 個人結伴搭火車出遊，但只有買到 5 張

坐票，3 張站票。在 4 個小時的車程中，8 人輪

流坐這 5 個座位，則平均每個人坐在位子上的

時間為 150     分鐘。 
5 張坐票可提供的座位時間共 5×(4×60)＝1200 分鐘 
將其平均分給 8 個人 
每人平均可分到 1200÷8＝150 分鐘 

規律判斷

將長 50 公分、寬 30 公分的長方形紙張，以下

圖的方式疊在桌面上，疊完 16 張後，在桌面上

所覆蓋的面積為 10500      平方公分。 

疊 1 張所覆蓋的面積為 50×30 
疊 2 張所覆蓋的面積為 50×30＋20×30 
疊 3 張所覆蓋的面積為 50×30＋20×30＋20×30 

疊 16 張所覆蓋的面積為 50×30＋(16－1)×(20×30) 
＝10500 平方公分 

… … 



7 

1.(1)若 a×b＞0，且 a＋b＞0，則 a＞0，b＞0。 

(2)若 a×b＞0，且 a＋b＜0，則 a＜0，b＜0。

(3)若 a×b＜0，且 a－b＞0，則 a＞0，b＜0。

(4)若 a×b＜0，且 a－b＜0，則 a＜0，b＞0。

2.(1)加法的交換律：a＋b＝b＋a。 

(2)加法的結合律：a＋b＋c＝(a＋b)＋c＝a＋(b＋c)＝(a＋c)＋b。

3.(1)乘法的交換律：a×b＝b×a。 

(2)乘法的結合律：a×b×c＝(a×b)×c＝a×(b×c)＝(a×c)×b。

(3)乘法對加減法的分配律：

左分配：a×(b＋c)＝a×b＋a×c；a×(b－c)＝a×b－a×c。

右分配：(a＋b)×c＝a×c＋b×c；(a－b)×c＝a×c－b×c。

4.提公因數：a×b＋a×c＝a×(b＋c)；a×b－a×c＝a×(b－c)。

替換求值題型

若甲×576＝2080，則(5－甲)×576－甲×57.6 
＝ 592     。 
原式＝5×576－甲×576－甲×57.6 

＝2880－2080－208 
＝592 

提公因數

求(－999)×27＋999×(－53)－999×19＋(－999)
＝ －99900     。 
原式＝(－999)×27＋(－999)×53＋(－999)×19＋(－999) 

＝(－999)×(27＋53＋19＋1) 
＝－999×100＝－99900 

正負數的判斷

有 a、b 兩個數，若滿足 a＋b＜0，a－b＞0，
a×b＜0，則哪一個選項的圖示最有可能是 
a、b 在數線上的位置？ (B)     。 
(A) (B)

(C) (D)

由 a－b＞0 可知 a 必在 b 的右側 
又由 a×b＜0 可知 a、b 分別在原點的左右兩側 
最後由 a＋b＜0 可知 b 離原點較 a 遠 

故(B) 為最有可能的圖示

絕對值與正負數的判斷

若 a×b＜0，且 a＋b＞0，｜a｜＞｜b｜，則 
a－b ＞   0 (填＞、＝、＜)。 
由 a×b＜0 可知 a、b 異號 
又由 a＋b＞0 且｜a｜＞｜b｜可知 a 離原點較遠 
且 a 在正向，b 在負向，如下圖所示 

故 a－b＞0 



8 

1.設 a 為任意數，則 a×a×a×…×a 可記為 an，讀作「a 的 n 次方」，其中 a 稱為底數，n 稱為指數

或次方。 n 個 a 

2.(負數)偶次方＞0，(負數)奇次方＜0。 

3.(－1)偶次方＝1，(－1)奇次方＝－1。 

4.指數型的大小比較：先判斷各指數乘開後為正數還是負數，正數必較負數大。

(－1)的次方 
設 n 為正整數，則(－1)n×(－1)n＋1×(－1) n＋2× 
(－1)n＋3＝ 1     。 
若 n 為奇數，則原式＝(－1)×1×(－1)×1＝1 
若 n 為偶數，則原式＝1×(－1)×1×(－1)＝1 

含乘方的運算

設 n 為偶數，則(－3)n×(－2)n＋2×(－2)n＋1＋ 
(－1) n＋2×(－3)n＋1 的值是正數還是負數？ 
答： 負數     。
因為(－3)n＞0、(－2)n＋2＞0、(－2)n＋1＜0 
所以(－3)n×(－2)n＋2×(－2)n＋1＜0 
又(－1) n＋2＞0、(－3)n＋1＜0 
所以(－1) n＋2×(－3)n＋1＜0 
故(－3)n×(－2)n＋2×(－2)n＋1＋(－1) n＋2×(－3)n＋1的值 
為負數

指數型的大小比較

比較(－6)50、(－6)51、－650、－651 的大小： 
(－6)50＞－650＞－651＝(－6)51                。 
(－6)50＞0 
(－6)51＜0 
－650＜0 
－651＝(－6)51＝(－650)×6＜－650 
所以(－6)50＞－650＞－651＝(－6)51

指數型的大小比較

試比較 a＝(－3)5×(－5)3×(－7)4 
b＝(－3)4×(－5)5×(－7)3 
c＝(－3)5×(－5)4×(－7)3

的大小： b＞a＞c     。 
a＝(－3)4×(－5)3×(－7)3×[(－3)×(－7)] 
b＝(－3)4×(－5)3×(－7)3×(－5)2 
c＝(－3)4×(－5)3×(－7)3×[(－3)×(－5)] 

因為{ 
(－3)×(－7)＝21＞0 

(－5)2＝25＞0 

(－3)×(－5)＝15＞0  
又因為共同部分(－3)4×(－5)3×(－7)3＞0 

故 a、b、c 均大於 0 

由上可知 b＞a＞c 
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1.當 n 為正整數時，
1

10n 可記為 10－n，而 100＝1。

2.若將一個正數寫成 a×10n 的形式，其中 1 ≤ a＜10，n 為整數，則我們稱其為「科學記號表示法」。 

3.若某數 b 寫成科學記號 a×10n，則：

(1)若 b ≥ 1，則 n 為正整數或 0，此時 b 為 n＋1 位數。

(2)若 0＜b＜1，則 n 為負整數，此時 b 自小數點以下第 n 位始不為 0。

4.科學記號的大小比較：當指數不同時，指數較大者其值也較大；而當指數相同時，則前面的數

較大者，其值也較大。

例：(1)指數不同時，比較指數大小即可：2×105＞7×104＞8×103。

(2)指數相同時，比較前面的數大小即可：8×105＞7×105＞6×105。

10 的次方 
若 a＋a×10－2＝b－b×10－2＝c＋c×10－3＝d－
d×10－3，且 a、b、c、d 均為正數，則 a、b、c、
d 的大小關係為 a＜c＜d＜b      。 
a＋a×10－2＝b－b×10－2＝c＋c×10－3＝d－d×10－3 

1.01a＝0.99b＝1.001c＝0.999d 
因為 1.01＞1.001＞0.999＞0.99 
所以 a＜c＜d＜b 

指數的變動

若 80500×10－8＝8.05×10a＝0.0805×10b，則 a＋b
＝ －6     。

由 80500×10－8＝0.000805＝8.05×10－4 

可知 a＝－4 
再由 8.05×10－4＝0.000805＝0.0805×10－2 

可知 b＝－2 
故所求 a＋b＝(－4)＋(－2)＝－6 

 不等式的判斷活用

設 a 為正整數，且 32.7×10－13＜a×10－14＜

3.29×10－12，則 a＝ 328     。

原式 ⇒ 327×10－14＜a×10－14＜329×10－14 

又因為 a 為正整數，故 a 必為 328 

科學記號比大小

空氣中懸浮粒子的粒徑大小若小於或等於

2.5×10－6 公尺，就稱為細懸浮微粒。已知： 
A 懸浮粒子的粒徑大小為 1.25×10－5 公尺， 
B 懸浮粒子的粒徑大小為 2.8×10－7 公尺， 
C 懸浮粒子的粒徑大小為 8.4×10－6 公尺， 
D 懸浮粒子的粒徑大小為 1.9×10－6 公尺，則 
哪些屬於細懸浮微粒？答： B、D     。 
2.8×10－7＜1.9×10－6＜2.5×10－6＜8.4×10－6＜1.25×10－5 
所以 B、D 屬於細懸浮微粒 
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1. 因數、倍數的意義：a、b、c 為整數，且 b≠0，c≠0，若 a＝b×c，則 a 為 b、c 的倍數，b、c

為 a 的因數。

2. (1) 2 的倍數判別法：若一個整數的個位數字為 0、2、4、6、8，則這個整數即為 2 的倍數。

(2) 5 的倍數判別法：若一個整數的個位數字為 0、5，則這個整數即為 5 的倍數。

(3) 4 的倍數判別法：若一個整數的末兩位數字為 4 的倍數，則這個整數即為 4 的倍數。

(4) 3 的倍數判別法：若一個整數的各位數字和為 3 的倍數，則這個整數即為 3 的倍數。

(5) 9 的倍數判別法：若一個整數的各位數字和為 9 的倍數，則這個整數即為 9 的倍數。

(6) 11 的倍數判別法：若一個整數的奇數位數字和與偶數位數字和的差是 11 的倍數，則這個

整數即為 11 的倍數。

 因數判斷

在 6、30、75、450 這四個數中，應去掉

75   ，才能使剩下的三個數中，任取兩

個數時，較小的數恆為較大的數的因數。
(1)若去掉 6，剩 30、75、450，則此時 30 不是 75 的因數

(2)若去掉 30，剩 6、75、450，則此時 6 不是 75 的因數

(3)若去掉 75，剩 6、30、450，
則此時 6 為 30、450 的因數，30 也為 450 的因數

(4)若去掉 450，剩 6、30、75，則此時 6 不是 75 的因數

列出所有正因數乘積組合

已知 a、b 均為正整數，且 a ≥ b ≥ 3，若 a×b＝
48，則 a、b 共有 3   種不同的組合。

a×b 
48＝1×48 
＝2×24 
＝3×16 
＝4×12 
＝6×8 
＝8×6 
＝12×4 
＝16×3 
＝24×2 
＝48×1 

 倍數判斷

若五位數 88□57 除以 22 的餘數為 3，則□＝

1   。
可知 88□54 除以 22 必整除 
故 88□54 必為 11 的倍數 
由(8＋□＋4)－(8＋5) 
＝(12＋□)－13 
＝□－1 

為 11 的倍數 
故□＝1 

應用題型

怡仁用 40張大小相同且邊長為 3公分的正方形

色紙，拼成各種不同形狀的長方形，且沒有剩

下，則周長最大者為 246     公分，最小者

為 78     公分。 
40＝寬×長 
＝1×40 
＝2×20 
＝4×10 
＝5×8 

則周長最大者為 2×(1＋40)×3＝246 公分 
周長最小者為 2×(5＋8)×3＝78 公分 

未符合 a ≥ b 

共 3 種符合 

未符合 b ≥ 3 
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1.(1)質數：一個大於 1 的整數，如果除了 1 和它本身之外，沒有其他的正因數，則稱這個整數

為質數。

(2)合數：一個大於 1 的整數，如果除了 1 和它本身之外，還有其他的正因數，則稱這個整數

為合數。

2.質因數：一個整數的因數如果是質數，則這個因數就是這個整數的質因數。

3.質因數分解：每一個合數都可以分解成它的質因數的連乘積，其中分解的過程即稱為質因數分

解。

4.標準分解式：將一個合數做質因數分解，若按照質因數的大小，由小到大排列，並將相同質因

數的乘積寫成指數的形式，則這樣的表示法稱為標準分解式。

質數判別

已知 a＋37＝b＋26＝c＋32，且 a、b、c 均為質

數，則 a＝ 2     ，b＝ 13     ，c＝
7   。

因為 37 為奇數，26、32 均為偶數 
且 b、c 為相異質數，故 b、c 均為奇數，a 必為偶數 
亦即 a 為質數中唯一的偶數 2 
可得 2＋37＝b＋26＝c＋32 
解得 b＝13，c＝7 

質因數判別

20×21×22×…×29×30共有 8   個相異的

質因數。
小於 20 的質數 2、3、5、7、11、13、17、19 中 
除了 17、19 之外，其餘均為 
20×21×22×…×29×30 的質因數 
另外再加上 21～30 的質數 23、29 
故該數有 2、3、5、7、11、13、23、29 
共 8 個相異的質因數 

質因數分解的活用

景陽自 12～18 的整數中，任意挑選三數，若此

三數的乘積為 2496，則此三數為

12、13、16      。 
2496＝26×3×13 

＝24×(22×3)×13 
＝16×12×13 

故三數為 12、13、16 

 因數判別的活用

若 a＝12×14×16，則下列哪一個不是 a 的因數？

(A) 。

(A)72  (B)84  (C)96  (D)112
a＝12×14×16＝(22×3)×(2×7)×24＝27×3×7 
(A)72＝23×32不為 27×3×7 的因數

(B)84＝22×3×7 為 27×3×7 的因數

(C)96＝25×3 為 27×3×7 的因數

(D)112＝24×7 為 27×3×7 的因數

故選(A)
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1.(1)公因數與最大公因數：幾個整數中，其共同的因數稱為它們的公因數；而最大者則稱為最

大公因數，以符號( )表示。 

(2)公倍數與最小公倍數：幾個整數中，其共同的倍數稱為它們的公倍數；而最小者則稱為最

小公倍數，以符號[ ]表示。

2.可由國小所學的短除法來求最大公因數與最小公倍數。

3.(1)幾個整數的最大公因數的所有因數，也恰是這幾個整數的公因數。 

(2)幾個整數的最小公倍數的所有倍數，也恰是這幾個整數的公倍數。

4.(1)兩個正整數 a、b，若 a 為 b 的倍數，則(a , b)＝b。 

(2)兩個正整數 a、b，若 a 為 b 的倍數，則[a , b]＝a。

5.(1)若兩個整數的最大公因數為 1，則稱這兩個數互質。 

(2)若兩個整數沒有相同的質因數，則這兩數互質。

 假設求解題型

設 a、b 均為正整數，已知 
a
b＝0.8，[a , b]＝140，

則 a＝ 28 ，b＝ 35   。

(1)由 
a
b＝0.8＝

4
5，可設 a＝4k，b＝5k

(2)再由[a , b]＝140 ⇒ [4k , 5k]＝140
k  4k , 5k

4 ,  5
故令 k×4×5＝140
⇒ k＝7

(3)將 k＝7 代回，可得 a＝4k＝4×7＝28
b＝5k＝5×7＝35 

由已知最大公因數進行假設

若(21 , a)＝7，[21 , a]＝b，則 
b
a＝ 3   。 

(1)由已知(21 , a)＝7，可設 a＝7k
其中 k≠0，且(3 , k)＝1

(2)將 a＝7k 代入[21 , a]＝b
⇒ [21 , 7k]＝b
7  21 , 7k

3 ,  k 
故令 b＝7×3×k＝21k 

(3)所求
b
a＝

21k
7k ＝3

 互質概念

若甲、乙均為大於 1 且互質的整數，則： 
(1)(6×甲 , 6×乙)＝ 6   。

(2)若甲不為 7 的倍數，則(5×甲 , 35×乙)
＝ 5     。

(1) 6  6×甲 , 6×乙
甲 ,  乙

又因為(甲 , 乙)＝1，故(6×甲 , 6×乙)＝6
(2) 5  5×甲 , 35×乙

甲 , 7×乙
又因為甲不為 7 的倍數，且(甲 , 乙)＝1
故(甲 , 7×乙)＝1，所求(5×甲 , 35×乙)＝5

最大公因數、最小公倍數與分數綜合活用

如圖，已知甲、乙、丙三塊三角形的面積值均

為整數，則 A 點到 ¯¯ BC 的垂直線段的最小值為 
24
5 。

作 A 點到 ¯¯ BC 的垂直線段 h 

甲面積＝
1
2×11

1
4×h＝

45
8 h

乙面積＝
1
2×8

1
3×h＝

25
6 h

丙面積＝
1
2×7

1
2×h＝

15
4 h

由題意可知 h＝
24
5 即為其最小值 
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1. 除了利用國小所學的短除法來求最大公因數與最小公倍數外，尚可利用各數的標準分解式求

得。

(1)最大公因數：取共同的質因數，次方取較小的相乘，此即為最大公因數。

(2)最小公倍數：取所有的質因數，次方取較大的相乘，此即為最小公倍數。

例：(32×53×73 , 32×5×74×11)＝32×5×73。 

[32×53×73 , 32×5×74×11]＝32×53×74×11。 

2.在處理餘數與不足數的題型時，各數若有餘數則要減去，有不足數則要加上，再求其最大公

因數，即為所求的餘數，但須注意除數一定要比餘數及不足數大。

3.排容原理常與最小公倍數出現綜合考題，以求出特定條件的倍數個數。

利用標準分解式求最大公因數與最小公倍數

若(a , 33×52×112)＝33×52×11，且[a , 33×52×112]
＝34×52×7×112，則 a＝ 34×52×7×11     。 
(1)由(a , 33×52×112)＝33×52×11
可得知 a 必有因數 33、52、11
(2)再由[a , 33×52×112]＝34×52×7×112

可得知 a 必有因數 34、7
(3)由(1)(2)可判斷得知 a＝34×52×7×11

餘數與不足數

以 a 去除 73 餘 1；去除 87 不足 3，則滿足這樣

條件的正整數 a 有 6、9、18     (請全部列出)。 
(1) a 為 73－1＝72 的因數，也為 87＋3＝90 的因數

故需先求出(72 , 90)＝18
(2) 18 的所有正因數為 1、2、3、6、9、18
而由於除數 a 應大於餘數 1 與不足數 3
故滿足題意的 a 只有 6、9、18 共三個

排容原理

從 1 到 100 的正整數中，是 5 的倍數，但不是

2 或 3 的倍數有 7     個。 

1～100 中，5 的倍數有[
100
5 ]＝20 個

是 2 且是 5 的倍數有[
100
10 ]＝10 個

是 3 且是 5 的倍數有[
100
15 ]＝6 個

是 2 且 3 且 5 的倍數有[
100
30 ]＝3 個

故所求為圖中灰色部分共 20－10－6＋3＝7 個

排容原理

國一共有 200 位學生，編號依序為 1～200 號，

進行體適能抽測。若編號為 2 的倍數要抽測仰

臥起坐、5 的倍數要抽測坐地前伸、7 的倍數要

抽測分腿開合跳，則恰被抽測兩種項目的同學

共有 33     人。

(1)[2 , 5 , 7]＝70，[
200
70 ]＝2，故三項全測的有 2 位

(2)[2 , 5]＝10，[
200
10 ]＝20

故恰抽測仰臥起坐與坐地前伸的有 20－2＝18 人 

[2 , 7]＝14，[
200
14 ]＝14

故恰抽測仰臥起坐與分腿開合跳的有 14－2＝12 人 

[5 , 7]＝35，[
200
35 ]＝5

故恰抽測坐地前伸與分腿開合跳的有 5－2＝3 人 
(3)由(2)可知，所求＝18＋12＋3＝33 人
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1.分數的大小比較：

(1)同分母的正分數：若分子愈大，其值愈大。

(2)同分子的正分數：若分母愈大，其值愈小。

(3)異分母的正分數：利用擴分或約分將所有分數化成同分母或同分子後，再比較大小。

2.任意幾個分數都可以做加、減運算，其作法如下。

(1)同分母時：分母不變，分子直接相加或相減。

(2)異分母時：將這些分數通分化成同分母後，再相加或相減。

3.去括號法則：括號內的式子可以先計算，若不先計算，則可利用去括號的方式化簡。

(1)括號前為「＋」號：去括號後，各項符號不變。例：a＋(b－c)＝a＋b－c。
(2)括號前的「－」號：去括號後，各項符號都要改變。例：a－(b－c)＝a－b＋c。

4.加法的交換律與結合律：若 a、b、c 為任意數，則：

(1)交換律：a＋b＝b＋a。
(2)結合律：a＋b＋c＝(a＋b)＋c＝a＋(b＋c)＝(a＋c)＋b。

5.具有規律性的計算題型通常可利用分項對消的方法讓計算過程簡化。

正分數大小比較

已知 a、b 均為正整數，且 b＞a，試比較 
a
b、

a＋1
b 、

a
b＋1、

a＋1
b＋1 四數的大小： 

a＋1
b ＞

a＋1
b＋1＞

a
b＞

a
b＋1          。

(1) 
a＋1

b ＞
a＋1
b＋1 (同分子的正分數，若分母愈大，其值愈小)

(2) 
a＋1
b＋1＞

a
b (分子、分母差值一樣的兩個正真分數，

若分子、分母愈大，其值也愈大) 

(3) 
a
b＞

a
b＋1 (同分子的正分數，若分母愈大，其值愈小)

由上可知
a＋1

b ＞
a＋1
b＋1＞

a
b＞

a
b＋1

最簡分數

已知 100＝22×52，若 a 為不大於 100 的正整數，

則滿足
a

100為最簡分數的 a值共 40   個。 

(1)由 100＝22×52可知 100 的質因數為 2、5 兩數

(2)而 1～100 中，2 的倍數有[
100
2 ]＝50 個

5 的倍數有[
100
5 ]＝20 個

[2 , 5]＝10，10 的倍數有[
100
10 ]＝10 個

故 1～100 中，是 2 或 5 的倍數共有 50＋20－10＝60 個 

(3)故若
a

100為最簡分數，則這樣的 a 值共有 100－60＝40 個 

分數加減法與絕對值

｜
5
90－

5
89｜＋｜

5
89－

5
88｜＋｜

5
88－

5
87｜＋…

＋｜
5
32－

5
31｜＋｜

5
31－

5
30｜＝

1
9 。

原式＝(
5

89－
5

90)＋(
5
88－

5
89)＋(

5
87－

5
88)＋…＋(

5
31－

5
32)

＋(
5

30－
5
31)

＝－
5

90＋
5

30＝－
5

90＋
15
90＝

10
90＝

1
9

分項對消活用題型

已知
1
20＝

1
4－

1
5，

1
30＝

1
5－

1
6，

1
42＝

1
6－

1
7，…，由

此推算
1
11＋

1
56＋

1
72＋

1
90＋

1
110＝

1
7 。

原式＝
1
11＋

1
7×8＋

1
8×9＋

1
9×10＋

1
10×11

＝
1
11＋(

1
7－

1
8)＋(

1
8－

1
9)＋(

1
9－

1
10)＋(

1
10－

1
11)

＝
1
7
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1.分數的乘法：幾個真分數或假分數相乘，只要將分子相乘當作新分子、分母相乘當作新分母，

所得到的新分數就是其乘積。

2.互為倒數的兩個數相乘，其積為 1。

3.分數的除法：除以一個不為 0 的數，就是乘以這個數的倒數。

4.具有規律性的計算題型通常可利用分項對消的方法讓計算過程簡化。

 四則運算活用

5×(
1
5＋

1
4＋

1
3＋

1
2＋

1
1)＋7×(

1
5＋

1
4＋

1
3＋

1
2)＋9×(

1
5＋

1
4

＋
1
3)＋11×(

1
5＋

1
4)＋13×

1
5＝ 35     。 

原式＝(
5
5＋

5
4＋

5
3＋

5
2＋

5
1)＋(

7
5＋

7
4＋

7
3＋

7
2)＋(

9
5＋

9
4＋

9
3) 

＋(
11
5 ＋

11
4 )＋

13
5

＝
5＋7＋9＋11＋13

5 ＋
5＋7＋9＋11

4 ＋
5＋7＋9

3

＋
5＋7

2 ＋
5
1

＝
45
5 ＋

32
4 ＋

21
3 ＋

12
2 ＋

5
1

＝9＋8＋7＋6＋5 
＝35 

分項對消活用題型

1
8×13＋

1
13×18＋

1
18×23＋…＋

1
38×43＋

1
43×48 

＝
1

 48 。

原式＝
1
5(

1
8－

1
13)＋

1
5(

1
13－

1
18)＋

1
5(

1
18－

1
23)＋…＋

1
5(

1
38－

1
43)

＋
1
5(

1
43－

1
48)

＝
1
5[(

1
8－

1
13)＋(

1
13－

1
18)＋(

1
18－

1
23)＋…＋(

1
38－

1
43)

＋(
1

43－
1
48)]

＝
1
5(

1
8－

1
48)

＝
1
5×

5
48＝

1
48

分配律與整除題型

若
23
7 ×(

4
23＋

a
69)的值為一個正整數，則 a 被 21

除所得的餘數是 9   。

利用分配律
23
7 ×(

4
23＋

a
69)＝

4
7＋

a
21＝

12
21＋

a
21＝

12＋a
21

∵
12＋a

21 為一個正整數 

∴12＋a 必為 21 的倍數 
⇒ a 值可為 9、30、51、72、93 等

可知 a 被 21 除，所得的餘數必為 21－12＝9 

應用題型

甲、乙、丙三人接力完成一件工程。若甲先獨

做，他花了 4 天的時間完成全部的 
2
3；再由乙

獨做，乙花了 3 天的時間完成剩下的 
1
2；最後

由丙獨做，丙花了 2 天終於完工。則三個人中，

若由甲、丙合作 2 天，再由乙獨做，則乙再

9   天即可完工。 

若甲獨做，則每天可做全部工程的 
2
3÷4＝

1
6 

若乙獨做，則每天可做全部工程的(1－
2
3)× 

1
2÷3＝

1
18 

若丙獨做，則每天可做全部工程的(1－
2
3－

1
3 × 

1
2)÷2＝

1
12 

故所求＝[1－2(
1
6＋

1
12)]÷

1
18＝

1
2 ×18＝9 天
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1.指數型的分數大小比較：

(1)若正負符號相同時，將各數化成同底數或同指數以便於判斷。

(2)當底數為正假分數時，次方愈大者其值愈大。

(2)當底數為正真分數時，次方愈大者其值反而愈小。

指數型的通分

若
1

32×5×73－
1

3×52×73－
1

32×53×72＝
a

3×53×73，則 

a＝ 1   。
由[32×5×73 , 3×52×73 , 32×53×72]＝32×53×73 
可將左式通分計算為

52

32×53×73－
3×5

32×53×73－
7

32×53×73 

＝
25－15－7

32×53×73

＝
3

32×53×73 

＝
1

3×53×73 

故 a＝1 

分數與乘方的綜合運算

1
(－3)－

3
(－3)2＋

9
(－3)3－

27
(－3)4＋

81
(－3)5－

243
(－3)6

＝ －2     。

原式＝－
1
3－

3
32－

32

33－
33

34－
34

35－
35

36

＝－
1
3－

1
3－

1
3－

1
3－

1
3－

1
3

＝(－
1
3)×6 

＝－2 

 指數型的大小比較

試比較 220、412、915、278 的大小：

220＜412＜278＜915         。 

{
220 
412＝(22)12＝224 

915＝(32)15＝330 

278＝(33)8＝324 
由上可知 220＜224＜324＜330 

故 220＜412＜278＜915 

 指數型的分數大小比較

試比較(－
8
9)57、(－

8
9)58、(－

8
9)59、(－

8
9)60 四數的

大小： (－
8
9)58＞(－

8
9)60＞(－

8
9)59＞(－

8
9)57

                。 
(1)由於負數的偶次方得正，奇次方得負

故(－
8
9)57＜0，(－

8
9)58＞0，(－

8
9)59＜0，(－

8
9)60＞0

(2)當底數為正真分數時，次方愈大者其值愈小

故(
8
9)58＞(

8
9)60 ⇒ (－

8
9)58＞(－

8
9)60

(3)再由(
8
9)57＞(

8
9)59⇒ －(

8
9)57＜－(

8
9)59

⇒ (－
8
9)57＜(－

8
9)59

(4)由上可知(－
8
9)58＞(－

8
9)60＞(－

8
9)59＞(－

8
9)57
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1. 以下為常見的指數律：

(1)am×an＝am＋n。

(2)
am

an＝am－n (a≠0)。

(3)(am)n＝am×n。 
(4)(a×b)n＝an×bn。 

(5)( 
a
b )n＝

an

bn (b≠0)。

(6)a0＝1 (a≠0)。(註：00 為無意義)

2.分數進階指數律：(1)(
a
b)m×(

a
b)n＝(

a
b)m＋n＝

a m＋n

 b m＋n。 

(2)(
a
b)m÷(

a
b)n＝(

a
b)m－n＝

a m－n

 b m－n。 

10 的次方 
求 1002×10003×100004×1000005 的乘積中，末尾

共有 54     個 0。 
原式＝(102)2×(103)3×(104)4×(105)5 

＝104×109×1016×1025 
＝104＋9＋16＋25 
＝1054 

故其末尾有 54 個 0 

指數律的活用

若(422－240)÷3＝m×420，則 m＝ 5   。

左式＝[422－(22)20]÷3 

＝(422－420)÷3 

＝(42×420－420)÷3 
＝(15×420)÷3 
＝5×420 

故 m＝5 

分數加減法與指數律

已知 20＋21＋22＋…＋28＋29＝1023，且 210＝

1024，則 
4
22＋

4
23＋

4
24＋…＋

4
211＋

4
212

＝
2047
1024    。 

所求＝4×(
1
22＋

1
23＋

1
24＋…＋

1
211＋

1
212)

＝4×(
210

212＋
29

212＋
28

212＋…＋
21

212＋
20

212)

＝4×(
210＋29＋28＋…＋21＋20

212 ) 

＝22×(
1024＋1023

212 ) 

＝
2047
210

＝
2047
1024 

分數指數律活用

(1) (
3
7)5×(

3
7)2÷(

3
7)3＝

3a

7b，則 a＝ 4   ，

b＝ 4     。

(2) (
3
7)10÷(34×74)2＝

3a

7b，則 a＝ 2   ，

b＝ 18   。

(1)原式＝(
3
7)5＋2－3＝(

3
7)4＝

34

74 

∴a＝4，b＝4 

(2)原式＝
310

710÷(38×78)＝
310

710 ×
1

38×78＝
32

718

∴a＝2，b＝18 
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1.文字符號可以代表數，習慣上我們用英文字母 a、b、c、…、x、y、z 等文字來代表數。

2.乘法的簡記：常將數字和英文字母間的乘號「×」改寫成「•」或省略不寫。而簡記時，數字

應寫在英文字母的前面。

3.進行除法運算時，除以一個不為 0 的數就等於乘以這個數的倒數。

4.一個代數式中的文字符號，若以數字代入，則可算出其對應的值。

5.以下各式其寫法不同，意義也均不同：

(1)x2＝x×x。 (2)(－x)2＝(－x)×(－x)＝x2。 

(3)－x2＝－(x×x)。 (4)－(－x)2＝－(－x)×(－x)＝－x2。 

(5)－(－x2)＝－[－(x×x)]＝x2。

6.以文字符號列式：下表為常見的文字敘述與相對應的運算符號。

文字敘述 運算符號

比、為、是、恰好、等於 ＝

大、長、多、重、貴 ＋

小、短、少、輕、便宜 －

……倍 × 
……等分 ÷

 乘除混合簡記

化簡 1÷a÷b÷(c÷d)×e＝
de
abc   。

原式＝1÷a÷b÷( 
c
d )×e 

＝1× 
1
a ×

1
b × 

d
c ×e

＝
de

abc 

指數型的簡記

化簡(－x2)×(－x)3×(－x5)×(－x)6＝ －x16     。 
原式＝(－x2)•(－x3)•(－x5)•(x6) 

＝－x2•x3•x5•x6 

＝－x2＋3＋5＋6

＝－x16 

 以符號列式的逆推題型

若哥哥的錢是弟弟的 3 倍還少 20 元，設哥哥有

x 元，則弟弟有
x＋20

3   元。

若哥哥多 20 元，此時恰為弟弟的 3 倍 
故 x＋20 為弟弟的 3 倍 

可得弟弟為
x＋20

3 元 

平面圖形的應用

有一個正方形的周長和另一個正六邊形的周

長相等，若這個正方形的邊長為 a，則此正六

邊的邊長為
2
3 a 。

該正方形的周長＝4a 
由題意可知正六邊形的周長也為 4a 

故其邊長＝
4a
6 ＝ 

2
3 a
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1.式子在化簡時，可利用(1)交換律、(2)結合律、(3)分配律。

2.應用題型(一)：

(1)售價＝定價×折扣。 (2)定價＝售價÷折扣。

(3)平均數＝
總數量(值)
個數(次數)。 (4)總數量(值)＝個數(次數)×平均數。

3.應用題型(二)：
(1)若百位數字為 a，十位數字為 b，個位數字為 c，則此三位數為 100a＋10b＋c。

(2)速率＝
距離

時間
；時間＝

距離

速率
；距離＝速率×時間。 

(3)重量百分率濃度＝
溶質重

溶液重
×100%；溶質重＝溶液重×重量百分率濃度。 

(4)若一工程 x 天可完工，則平均每天可做工程的  
1
x 。

 數字類題型

已知甲＋乙＋丙＝13，若乙數為 a，甲數比乙

數的 3 倍多 1，則甲數的一半比丙數的  
1
4 倍多

出
5a－5

2 (以 a 表示)。 
甲＝3a＋1
丙＝13－甲－乙＝13－(3a＋1)－a＝12－4a

所求＝
3a＋1

2 －
12－4a

4 ＝
6a＋2

4 －
12－4a

4

＝
6a＋2－12＋4a

4 ＝
5a－5

2

 折扣類題型

讚美今年的年薪為 x 元，今年較去年多 5%；去

年較前年多 10%，則前年的年薪為  
200
231x 

元。

去年年薪為 x÷
105
100＝x•

100
105＝ 

20
21x 元

前年年薪為  
20
21x÷

110
100＝ 

20
21x•

100
110＝

200
231x 元

價格類題型

已知一顆西瓜的價格比 8 顆梨子還多 2 元；一

顆蘋果的價格比 2 顆梨子還少 2 元，則一顆西

瓜若降價 10     元後，其價格恰是一顆蘋

果的 4 倍。 
設每顆梨子 x 元，每顆西瓜(8x＋2)元 
每顆蘋果(2x－2)元 

若每顆西瓜的價格恰為每顆蘋果的 4 倍 
則此時每顆西瓜應為 4(2x－2)＝8x－8 元 
亦即須從原價 8x＋2 元降價 10 元，才會變成 8x－8 元 

 速率類題型

如右圖，祝伶繞著一個正

△ABC 的水池行走，若 A→
B 的速率為 3 公里／小時；

B→C 的速率為 4 公里／小

時；C→A 的速率為 6 公里

／小時，則她繞△ABC 一圈

的平均速率為 4     公里／小時。

設  ̄AB ＝ ̄BC＝ ̄AC＝x 公里 

則平均速率＝
總距離

總時間

＝
x＋x＋x

x
3 ＋ 

x
4 ＋ 

x
6

＝
3x

 
9
12x

＝
3
3
4

＝4 公里／小時 
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1.一元一次方程式：一個等式經移項化簡後，只含有一種未知數(例如 x)，且其未知數的最高次

數只有一次時，則此等式稱為「一元一次方程式」。

2.方程式的解(或根)：將方程式中的未知數以某數代入，若使方程式的等號成立，則此數即稱為

此方程式的解(或根)。

3.等量公理：將等式兩側同時加、減、乘以一數或除以一個不為 0 的數，等式仍然成立，此即為

等量公理。

4.移項法則：將一個數(或式子)從等號的一側移到另一側時，「＋」要變成「－」；「－」要變成

「＋」；「×」要變成「÷」；「÷」要變成「×」。

解一元一次方程式

解
3
5{ 

9
10[ 

6
7 ( 

2
3 x－5)－10]－8}－5＝1，得 x＝

60   。

原式 ⇒ 
3
5{ 

9
10[ 

6
7 ( 

2
3 x－5)－10]－8}＝6

⇒  
9

10[ 
6
7 (

2
3 x－5)－10]－8＝10

⇒  
9

10[ 
6
7 (

2
3 x－5)－10]＝18

 ⇒
6
7 (

2
3 x－5)－10＝20

 ⇒
6
7 (

2
3 x－5)＝30

 ⇒
2
3 x－5＝35

 ⇒
2
3 x＝40

 ⇒ x＝60

移項化簡的技巧

若  
a
3 ＝1－

2b＋5c
6 ，試利用移項化簡的技巧，將

c 用 a、b 的一次式來表示為 c＝
－2a－2b＋6

5   

。
將左右式同乘以 6 得 2a＝6－(2b＋5c) 
⇒ 2a＝6－2b－5c
⇒ 5c＝6－2b－2a

⇒ c＝
－2a－2b＋6

5

已知解，求係數題型

已知 x＝5 為方程式
3x－a－1

4 －
1＋2ax

3 ＝－2a

的解，求 a＝ 2     。

將 x＝5 代入原式得
14－a

4 －
1＋10a

3 ＝－2a

左右同乘以 12 得 3(14－a)－4(1＋10a)＝－24a 
⇒ 42－3a－4－40a＝－24a
⇒ 38＝19a
⇒ a＝2

求值題型

已知 29(99x－ 
1
58)＝－

91
2，則 319x＝ －5   

。

由 29(99x－ 
1

58)＝－
91
2

⇒ 29•99x－ 
1
2 ＝－

91
2

⇒ 319•9x＝－45

⇒ 319x＝－
45
9 ＝－5
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1.移項法則為等量公理的延伸作法，使用上較等量公理更簡潔、快速。

2.無論是現在的一元一次方程式或者是未來的各種方程式，都應養成求解後，代回驗算的好習慣。 

移項化簡的特殊題型

解
2017
2018x－

2018
2017＝

2018
2017x－

2017
2018，

得 x＝ －1   。

移項得
2017
2018x－

2018
2017x＝

2018
2017－

2017
2018

⇒ (
2017
2018－

2018
2017)x＝－(

2017
2018－

2018
2017)

⇒ x＝－1

kx＝0(k≠0)的特殊題型 

解
2017
2018x－

2018
2017＝

2016
2017x－

2015
2016x－

2018
2017，

得 x＝ 0   。

左右同加
2018
2017，得

2017
2018x＝

2016
2017x－

2015
2016x

⇒ 
2017
2018x－

2016
2017x＋

2015
2016x＝0

⇒ (
2017
2018－

2016
2017＋

2015
2016)x＝0

⇒ x＝0

指數律的活用題型

若 272x－4＝81x＋6＝9k，得 k＝ 48   。
由 272x－4＝81x＋6 
⇒ 33(2x－4)=34(x＋6)

⇒ 3(2x－4)＝4(x＋6)
解得 x＝18
帶回原式得 2732＝8124＝9k

再由 8124＝9k 

⇒ (92)24＝9k

⇒ 948＝9k 

解得 k＝48

方程式及其解的活用題型

設
x
2－

x
3＝k (k 為常數)的解為 x＝m， 

則
x

10－
x

15＝k 的解為 5m 。(以 m 表示) 

代 x＝m 到 
x
2－

x
3＝k 得 

m
2－

m
3＝k 

⇒ m＝6k

由
x

10－
x

15＝k ⇒ x＝30k

故其解為 30k＝5(6k)＝5m



22 

1.應用問題的解題步驟如下：

[步驟一]設未知數：由題意選定適當的數值假設為未知數 x。

[步驟二]列方程式：由題意列出一個一元一次方程式。

[步驟三]解方程式：解方程式以求出未知數 x。

[步驟四]代回驗算並寫答：檢驗所求出的解是否滿足題意。

 比例類題型

經濟很不景氣，某公司原裁員若干人，若少裁

3 人，則該公司共裁員  
1
3 ；若多裁 6 人，則該

公司共裁員  
1
2 ，則該公司原有員工共

54   人。
設該公司原裁員 x 人 
以裁員數來逆推全公司原有員工數

得(x－3)÷ 
1
3 ＝(x＋6)÷

1
2

⇒ 3(x－3)＝2(x＋6)
⇒ x＝21
故該公司裁員 21 人

可得原有員工(21－3)÷
1
3 ＝54 人

或(21＋6)÷ 
1
2 ＝54 人 

 速率類題型

俊哲以等速走一段路，若每小時快 2 公里，則

所需的時間為原本的  
2
3 ，則他原來的速率為

4   公里／小時。

設路長為 l 公里，他原來的速率為 x 公里／小時 

則由題意可列式為 
l

x＋2＝ 
2
3 ×

l
x

⇒ 
1

x＋2＝ 
2
3x

⇒ 2(x＋2)＝3x
⇒ x＝4
故原來的速率為 4 公里／小時

折扣類題型

某雙球鞋若店家以定價六折賣出，會賠本 200
元；若以定價九折賣出，會賺 400 元，今店家

以 七     折賣出時，將會不賺不賠。
設定價為 x 元 
則以成本列式為 0.6x＋200＝0.9x－400 
解得 x＝2000，代回得 0.6×2000＋200＝1400 
故此定價為 2000 元，成本為 1400 元

由於
1400

2000
＝0.7 

故若以七折賣出時，將會不賺不賠

其他題型

有兩枝等高但不等粗的香，第一枝香 5 小時可

燒完，第二枝香 3 小時可燒完。若同時點燃且

以一定的速率燃燒，則在燃燒 2.5     個小

時後，第一枝香的高度是第二枝香高度的 3 倍。 
設兩枝香的高度均為 1 個單位長 

第一枝香平均每小時燃燒掉  
1
5 個單

位長的高度

第二枝香平均每小時燃燒掉  
1
3 個單

位長的高度

則 1－ 
x
5 ＝3(1－ 

x
3 ) 

⇒ 1－ 
x
5 ＝3－x ⇒  

4
5 x＝2 ⇒ x＝

5
2

故 2.5 個小時後第一枝香的高度是第二枝香高度的 3 倍
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1.解應用問題時，適當假設未知數非常重要，假設得好將有利進行列式。

2.建立等式時要關注於等號建立在哪裡？比方說人數、個數、金額或其他等等。

3.若時間允許，驗算工作不可少，以提升答對的機率。

幾何類題型

如右圖，若四邊形 ABCD 
的面積為 38，則 x＝ 

8   。

連  ̄AC，以 ABCD 的面積來列式 

得  
1
2 ×4×(x－1)＋ 

1
2 ×6×x＝38

⇒ 2(x－1)＋3x＝38
⇒ 5x－2＝38
⇒ 5x＝40
⇒ x＝8

金錢類題型

智嬿用去所有錢的  
1
3 買一本書，再用去剩餘錢

的  
1
4 買一張彩券，再用去剩餘錢的  

1
5 買一支

筆，最後剩下 240 元，則她原本有 600 

元。
設她原有 x 元 

則
4
5 [

3
4 ( 

2
3 x)]＝240 

⇒
2
5 x＝240

⇒ x＝600
故她原本有 600 元

速率類題型

如下圖，甲、乙兩人分別從數線上－12 與 20
的位置同時向右出發，若甲的速率是乙的 5
倍，則甲、乙將在數線上標示 28     的位

置相遇。

由題意可設每單位時間乙走 x 個單位長 
甲走 5x 個單位長

且一開始兩人相距 20－(－12)＝32 個單位長

則可列式為 5x＝32＋x ⇒ x＝8
故最後兩人在 20＋8＝28 的位置相遇

年齡類題型

已知 2 年前爸爸的年齡是兒子年齡的 6 倍，2
年後爸爸的年齡是兒子年齡的 4 倍，則

7   年後，爸爸的年齡會是兒子年齡的

3 倍。 
(1) 設 2 年前兒子 x 歲、爸爸 6x 歲

今年兒子(x＋2)歲、爸爸(6x＋2)歲 
 2 年後兒子(x＋4)歲、爸爸(6x＋4)歲 

由題意可列式為 6x＋4＝4(x＋4) ⇒ x＝6 
代回得兒子今年 8 歲、爸爸今年 38 歲 

(2) 設 y 年後，爸爸的年齡是兒子的 3 倍

可列式為 38＋y＝2(8＋y)
解得 y＝7




