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1-1  乘法公式 

 
 
 
1. ( a＋b ) ( c＋d )＝ac＋ad＋bc＋bd 
2. ( a＋b )2＝a2＋2ab＋b2 
3. ( a－b )2＝a2－2ab＋b2 
4. ( a＋b ) ( a－b )＝a2－b2 

 
 和的平方公式1  
利用乘法公式，計算下列各題： 
(1) 1052＝__________11025 。 

 

(2) ( 30
1
 3  )2＝

__________
920

 1 
 9 。 

 

(3) 20.22＝__________408.04 。 

 

(4) 292＋2×29×31＋312＝__________3600 。 

 

(5) ( 47
3
 5  )2＋2×47

3
 5 ×2

2
 5 ＋( 2

2
 5  )2 

＝__________2500 。 

 

(6) 28.912＋2×28.91×1.09＋1.092 

＝__________900 。 
 
 

 差的平方公式2
利用乘法公式，計算下列各題： 
(1) 992＝__________9801 。 

 

(2) ( 8
 4 
 5  )2＝

__________
77

 11 
 25 。 

 

(3) 199.22＝____________39680.64 。 

 

(4) 522－2×52×12＋122＝__________1600 。 

 

(5) ( 17 
5
 6  )2－2×17 

5
 6 ×2 

5
 6 ＋( 2 

5
 6  )2 

＝__________225 。 

 

(6) 13.212－2×13.21×0.21＋0.212 

＝__________169 。 
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 乘法公式3  
(1) 若 4982＝5002＋A＋22，則 

A＝__________－2000 。 
  
 
 

(2) 若 5022＝5002＋B＋22，則 
B＝__________2000 。 

 
 
 

(3) 若 5122－122＝500×A，則 A＝________524 。 
 
 
 

 平方差公式4
利用乘法公式，計算下列各題： 
(1) 104×96＝__________9984 。 
 
 
 

(2) 23.42－3.42＝__________536 。 
 
 
 
 

(3) ( 3
 8 
 9  )2－( 

1
 9  )2＝

__________
15

 1 
 9 。 

 
 
 
 

 
 

利用乘法公式，計算下列各題： 

(1) 54×
 54 
 56 ＝__________52 

 1 
 14 。 

 
 
 
 
 
 

(2) 
 13×17 

 10 －
 1 
 10 ＝__________22 。 

 
 
 
 
 
 

(3) 34×26－29×31＝__________－15 。 
 
 
 
 
 
 

 

(1) 計算 205×195－( 1952－952 ) 
＝__________10975 。 

 
 
(2) 若 5×7×( 62＋1 )×( 64＋1 )×( 68＋1 ) 

＝6n－1，則 n＝__________16 。 
 
 
 
(3) 右圖為一個直角 

三角形與一個長 
方形組成的圖形， 
則灰色部分的面 
積為__________14200 。 

 
 

利用乘法公式求值5 平方差公式的應用6
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 1. 利用乘法公式，計算下列各題： 
(1) 2012＝__________40401 。 

(2) ( 7
 2 
 5  )2＝

__________
54

 19 
 25 。 

(3) 7.662＋2×7.66×5.34＋5.342＝__________169 。 
(4) 122＋2×12×23＋232＝__________1225 。 

 
 2. 利用乘法公式，計算下列各題： 

(1) 982＝__________9604 。 

(2) ( 8
5
 7  )2＝

__________
75

 46 
 49 。 

(3) 312－2×31×11＋112＝__________400 。 
(4) 8.662－2×8.66×1.66＋1.662＝__________49 。 

 
 3. (1) 若 9972＝10002＋A＋32，則 A＝__________－6000 。 

(2) 若 10072＝10002＋B＋72，則 B＝__________14000 。 
(3) 若 1212－212＝100×A，則 A＝__________142 。 

 
 4. 利用乘法公式，計算下列各題： 

(1) 123×117＝__________14391 。 
(2) 1112－112＝__________12200 。 

 
 5. (1) 下圖(一)為一個直角三角形與一個長方形所組成的圖形，則灰色部分的面積為 

  __________12800 。 
(2) 下圖(二)為兩個正方形所組成的圖形，則灰色部分面積為__________29800 。 

           
         圖(一)           圖(二) 
 
 6. 利用乘法公式，計算下列各題： 

(1) 
 41×43 

 40 －
 3 
 40 ＝________44 。 

(2) 71×69－67×73＝________8 。 
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一、選擇題：每題 5 分，共 25 分 
( D ) 1. 下列哪一個等式是正確的？ 

(A) ( 2＋3 )2＝22＋32 
(B) ( 5－2 )2＝52－22 
(C) ( 6－4 )2＝62－2×6×4－42 
(D) ( 7＋3 ) ( 7－3 )＝72－32 

( A ) 2. 已知 942＝1002－2×100×a＋a2，則 a＝？ 
(A) 6  (B) 4  (C) 16  (D) 36 

( C ) 3. 利用分配律求 3
1
 4 ×4

1
 3 的值。 

(A) 20      (B) 12 

(C) 14
1

 12   (D) 12
1

 12  

( B ) 4. 若 ( 22
1
 2  )2－( 17

1
 2  )2＝k，則 k＝？ 

(A) 205  (B) 200  (C) 152  (D) 90 

( A ) 5. 若 123.52＝1232＋m，則 m＝？ 
(A) 123.25  (B) 123.5  (C) 0.25  (D) 0.5 

二、填充題：每格 5 分，共 65 分 
 1. (1) 1022＝______________10404 。   (2) 982＝______________9604 。 

 
(3) 95×105＝______________9975 。        (4) 198×202＝______________39996 。 
 
(5) 11.52－1.52＝______________130 。  (6) 972－9＝______________9400 。 
 
 

 2.  342－2×34×4＋42＝___________900 。 
 
 
 

 3. 設 a＝207×193，b＝2002－82，則 a－b＝________15 。 
 
 
 
 4. 若 13×22＋13×28＋17×22＋17×28＝a×50，則 a＝________30 。 
 
 

數學(三) 1 1-1
乘法公式 
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5. 利用分配律，計算 101×109＝_____________11009 。 

 
 
 6. 若 232－272＝50×a，則 a＝__________－4 。 
 
 
 7. 如右圖，已知兩個圓半徑分別為 33 公分、17 公分，則灰色部分的面積約為 

__________2512 平方公分。( 圓面積＝半徑 2×圓周率，其中圓周率約為 3.14 ) 
 
 
 8. 右圖是邊長分別為 147 公分與 47 公分的兩正方形所圍成的圖形， 

則灰色部分的面積為_____________19400 平方公分。 
 
 
三、計算題：每題 5 分，共 10 分 
 1. 若 ab＝2，a2＋b2＝5，求： 

(1) ( a＋b )2 ( 2 分 ) 
(2) ( a－b )2 ( 3 分 ) 
解：(1) ( a＋b )2＝a2＋2ab＋b2＝( a2＋b2 )＋2ab＝5＋2×2＝9 

(2) ( a－b )2＝a2－2ab＋b2＝( a2＋b2 )－2ab＝5－2×2＝1 
答：(1) 9；(2) 1 

 
 
 
 
 

 2. 計算 
 752－362 

 752＋75×72＋362  的值。 

解：
原式＝

 ( 75＋36 ) ( 75－36 ) 
 ( 75＋36 )2 ＝

 75－36 
 75＋36 ＝

 39 
 111 ＝

 13 
 37  

答：
 13 
 37  

147
公
分

47
公分

17
33
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1-2  多項式的加法與減法 

 
 
 

1. 可整理成像－x、2x2＋3x－4、x2＋4x、－
1
 2  x2＋1、x2－

1
 3  x＋6、x3＋4x2、…… 形式的式 

子，稱為 x的多項式。我們也把如 
 7 
 2 、－3、0、…… 的數看成 x 的多項式，並稱為常數多 

項式。 
2. 多項式的加減運算：多項式相加減時，只要將它們的同類項合併即可。 

 
 
 多項式的判斷1  

x2＋
2
 x 、x3＋| x |－1、

x
 2 ＋3、x＋  5 、3， 

上列五個式子中，共有______3 個多項式。 
 
 
 

 多項式的係數2
試完成下表： 

式子 x2 項係數 x 項係數 常數項

3x2－2x＋1 3 －2 1 
7－3x2 －3 0 7 

6x＋8－x2 －1 6 8 
－8x2＋5 －8 0 5 

  
 常數多項式3  
(1) 若 ( a＋3 ) x2＋( b－2 ) x＋( c－1 ) 為 x 的

常數多項式，則 a＋b＝________－1 。 
 

(2) 若 ax2＋( b＋5 ) x＋( c－9 ) 為零，則 
a＋b＋c＝________4 。 

 

 一次多項式4
設 a、b 為整數，若 ax3＋bx2－2x＋4x3－3 為

x 的一次多項式，則 a＋b＝________－4 。 
 

 
 多項式的加法運算5  
計算下列各式： 
(1) ( －7x2－3x＋18 )＋( 3x2－9x－7 ) 

＝__________________－4x2－12x＋11 。 
 
(2) ( 3x－5x2＋x3－4 )＋( 2＋6x3＋4x ) 

＝__________________7x3－5x2＋7x－2 。 
 
(3) ( x2＋3 )＋( 2x＋1－x3＋4x2 ) 

＝__________________－x3＋5x2＋2x＋4 。 
 
 

 多項式的減法運算6
計算下列各式： 
(1) ( －7x2－8x－3 )－( －x2＋2x＋1 ) 

＝__________________－6x2－10x－4 。 
 
(2) ( 5－6x )－( x2＋4x－2 ) 

＝__________________－x2－10x＋7 。 
 
(3) ( x3＋2x－7 )－( －x2＋3x－4 ) 

＝__________________x3＋x2－x－3 。 

多項式的意義與加減運算 1 



7 

 多項式的加減運算Ⅰ7  
(1) 設 A 為一多項式，且 

( －2x2－5x＋3 )＋A＝x2＋3x＋5， 
則 A＝________________3x2＋8x＋2 。 

 
 
 
(2) 設 B 為一多項式，且 

( 5x2－3x＋2 )－B＝2x2－5x＋6， 
則 B＝________________3x2＋2x－4 。 

 
 

 多項式的加減運算Ⅱ8
右圖中相鄰兩邊的線 
段均互相垂直，其中 

CD ＝x2－1， 
DE ＝ EF ＝x2＋x＋1， 
AF ＝2x2－3，則： 

(1) AB ＝___________x＋2 。 

 

(2) BC ＝______________－x2＋x＋4 。 

 

 

 1. 下列何者為 x 的多項式？答：________(D) 。 

(A) x＋1＝0  (B) y＋
1
 x ＋1  (C) | x－1 |  (D) x2＋3x－5 

 
 
 2. (1) 多項式－x2－8 的 x2 項係數是_______－1 ，x 項係數是_______0 ，常數項是_______－8 。 

(2) 多項式－3x2－8x－15 的 x2 項係數是_______－3 ，x 項係數是_______－8 ，常數項是_______－15 。 
 
 
 3. (1) 若 ( a＋3 ) x2＋bx＋c－1 為 x 的常數多項式，則 a＋b＝__________－3 。 

(2) 若 ( a＋1 ) x2＋( b－7 ) x＋c＋2 為零，則 a＋b＋c＝________4 。 
(3) 若 ax3＋2x2＋3x3＋ax2＋3x＋1 為 x 的二次多項式，則 x2 項係數為________－1 。 

 
 
 4. (1) 若 ( 5x2－4x－12 )＋( －4x－9＋5x2 )＝ax2＋bx＋c，則 a＋b＋c＝__________－19 。 

(2) 若 ( －12－11x＋7x2 )－( 4－17x2－9x )＝ax2＋bx＋c，則 a＋b＋c＝__________6 。 
 
 
 5. (1) 設 A 為一多項式，且 ( 3x2＋7x－2 )＋A＝－2x2＋3x－5，則 A＝_______________－5x2－4x－3 。 

(2) 設 B 為一多項式，且 ( －7x2－8x＋3 )－B＝x2－5x＋8，則 B＝_______________－8x2－3x－5 。 
 
 
 6. 右圖中相鄰兩邊的線段均互相垂直，其中 AB ＝x＋2， 

BC ＝4x2－x－1， CD ＝2x2－1， AF ＝3x2＋2x，則 

DE ＝______________－x2＋3x＋1 ， EF ＝______________－2x2＋x＋3 。 
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一、選擇題：每題 5 分，共 25 分 
( A ) 1. 多項式－8x3＋4x2－x＋1 中，x3 項係數為 a，x2 項係數為 b，x 項係數為 c，常數項為 

d，則 a、b、c、d 四個數中，哪一個最小？ 
(A) a  (B) b  (C) c  (D) d 

( C ) 2. 若 ( a－3 ) x3＋( b＋5 ) x2＋ax＋b 為 x 的一次多項式，則下列何者正確？ 
(A) a＝－3  (B) b＝5  (C) x 項係數為 3  (D) 常數項為 5 

( B ) 3. 若多項式 ax2＋bx－2 與 x2＋5x＋c 相等，則 a＋b＋c＝？ 
(A) 3  (B) 4  (C) 5  (D) 6 

( D ) 4. 設 A 為一次多項式，B 為三次多項式，則 A＋B 為下列何種多項式？ 
(A) 常數多項式  (B) 一次多項式  (C) 二次多項式  (D) 三次多項式 

( D ) 5. 若 ( 5x2＋3x－1 )－A＝2x2－2x＋1，則多項式 A＝？ 
(A) 3x2－5x＋2  (B) 3x2＋5x＋2 
(C) 3x2－5x－1  (D) 3x2＋5x－2 

二、填充題：每格 5 分，共 65 分 
 1. 化簡下列各式： 

(1) x2＋4x2＋7x－9x＋5＝        5x2－2x＋5 。 
 
(2) －2y2－9＋4y－5y－3y2＋5＝        －5y2－y－4 。 

 
 
 2. 若 A＝7x2＋2x＋3，B＝2x2－5x＋6，則 A＋B＝        9x2－3x＋9 。 

 
 

 3. 若 A＝3x2－5x－11，B＝－7x2＋8x－4，則 A＋B＝        －4x2＋3x－15 。 
 
 
 4. 若 A＝－3x3－x＋8，B＝5x＋6x2－17，則 A＋B＝            －3x3＋6x2＋4x－9 。 
 
 
 5. 若 A＝4x2－3x＋5，B＝2x2－2x＋1，則 A－B＝        2x2－x＋4 。 
 
 
 6. 若 A＝12＋2y2－7y，B＝－2＋5y2，則 A－B＝        －3y2－7y＋14 。 
 
 
 

數學(三) 2 1-2
多項式的加法與減法 
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 7. 若 A＝－5y2＋8y，B＝9y－2y2－7，則 A－B＝        －3y2－y＋7 。 
 
 
 8. 計算下列各式，並將結果按照降冪的型式列出： 

(1) ( －4－5x2＋17x )＋( －9x＋2 )＝        －5x2＋8x－2 。 
 
(2) ( －x2－13 )－( －x＋5x2 )＝        －6x2＋x－13 。 
 
(3) ( －2x3＋8x )－( 6x－2－11x3 )＝        9x3＋2x＋2 。 

 
 
 9. 右圖相鄰兩邊的線段均互相垂直，其中 AB ＝2x2－2， 

CD ＝x＋1， DE ＝x2－x， AF ＝x2＋x＋1，則 
BC ＝____________2x＋1 ， EF ＝____________2x2＋x－1 。 

 
 
三、計算題：每題 5 分，共 10 分 
 1. 若 ( a－2 ) x3＋( b＋4 ) x＋c－3 為 0，則 a＋b＋c＝？ 

解：因為 ( a－2 ) x3＋( b＋4 ) x＋c－3 為 0， 
所以 a－2＝0，a＝2，  
   b＋4＝0，b＝－4， 
   c－3＝0，c＝3， 
故 a＋b＋c＝2＋(－4 )＋3＝1。 
答：1 

 
 
 
 2. 若小舜欲解 A、B 兩個多項式，但只知道 A－2B＝3x2＋2x＋3，A－4B＝－7x－9，試問 

小舜解出的多項式 A 為何？ 
解：A－2B＝3x2＋2x＋3……○1  

A－4B＝－7x－9 ………○2  
由○1 －○2 得 2B＝3x2＋2x＋3＋7x＋9＝3x2＋9x＋12 
由○1 式，得 A＝( 3x2＋2x＋3 )＋2B 
      ＝( 3x2＋2x＋3 )＋( 3x2＋9x＋12 ) 
      ＝6x2＋11x＋15 
答：6x2＋11x＋15 

A F

B C

D E
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南一數學遊樂園區裡有一個水域遊樂池，它有甲、乙、丙三種進出水孔，其中甲、

乙、丙每小時進出水量各為 x2、x、1 單位( x ≥ 100 )，同一種進出水孔啟動開關時，

僅能同時進水或出水，例如 1 個甲水孔、2 個乙水孔與 3 個丙水孔，同時啟動一

個小時後水量為 x2－2x＋3 單位，可知甲與丙這一小時是進水而乙為出水。若今

日水域遊樂池內有 3x2－2x＋5 單位的水量，試回答下列問題： 

(1) 工作人員開啟三種水孔一小時後，關閉開關，測得總水量為 4x2－8x＋8 單

位，則這一小時內總進水量為多少？ 

(2) 承(1)水孔數量，工作人員再度啟動開關，持續啟動若干小時後，總水量變

為 x2－26x－1 單位，則這期間是總進水還是總出水若干小時？ 

解 
(1) ( 4x2－8x＋8 )－ ( 3x2－2x＋5 ) 

＝ 4x2－8x＋8－3x2＋2x－5 

＝ x2－6x＋3 

(2) 由(1)可知甲種水孔開 1 個，乙種水孔開 6 個，丙種水孔開 3 個， 

( x2－26x－1 )－( 4x2－8x＋8 ) 
＝ x2－26x－1－4x2＋8x－8 

＝ －3x2－18x－9 

＝ 3 ( －x2－6x－3 ) 

故遊樂池這期間為總出水 3 個小時。 

 
 

分數 評分指引 

3 解題策略正確，能清楚表達解題過程，且兩個小題皆正確無誤。 

2 第(1)小題算對，第(2)小題列式正確，但推論過程或計算錯誤。 

1 僅答對其中一小題。 

0 只有答案或與題目無關；策略不清或錯誤。 
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1-3  多項式的乘法與除法 

 
 
 
▲ 多項式的乘法： 

(1) 橫式：利用乘法分配律展開，再合併同類項。 
(2) 直式：先將缺項補 0，按降冪排列將同類項對齊，然後計算乘法。 
(3) 分離係數法：將直式中略去像 x3、x2 與 x 等文字符號，只寫出各項的係數再做運算。 

 
 常數×多項式1  
若 A＝－x2＋3x＋2，B＝2x2－5x＋6，則： 
(1) 4A＋3B＝________________2x2－3x＋26 。 
 
 
 

(2) －2A－4B＝________________－6x2＋14x－28 。 
 

 單項式×多項式2
計算下列各式： 
(1) 5x×( －x2＋2x－3 ) 

＝__________________－5x3＋10x2－15x 。 
 
 
 

(2) ( 5x2－3x＋2 )×( －2x ) 
＝__________________－10x3＋6x2－4x 。 

 
 
 
 

 
 多項式×多項式3  
計算下列各式： 
(1) ( 2x2＋3x－1 ) ( x－2 ) 

＝__________________2x3－x2－7x＋2 。 
 
 

(2) ( 5x－1 ) ( x－4x2＋2 ) 
＝_____________________－20x3＋9x2＋9x－2 。 

 
 

(3) ( 3x2＋1 ) ( x－2 ) 
＝___________________3x3－6x2＋x－2 。 

 
 
 
 

 多項式的係數和4
( 3x－a ) ( ax＋5 ) 的乘積中，若 x2 項係數為

－12，則各項係數和為________7 。 
 
 

多項式的乘法運算 1
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 利用乘法公式5  
計算下列各式： 
(1) ( 4x＋5 )2＝________________16x2＋40x＋25 。 
 
 
(2) ( 2x－5 )2＝________________4x2－20x＋25 。 
 
 
(3) ( 3x－7 ) ( 3x＋7 )＝______________9x2－49 。 
 
 

 多項式的應用問題6
右圖是一個長為 2x＋2、 
寬為 x＋3 的長方形，其 
內部有一個邊長為 x＋2 
的正方形，則灰色部分 
面積為______＿＿＿__x2＋4x＋2 。 
( 以 x 的多項式表示 ) 
 
 
 
 

 

 1. 若 A＝6x2－5x＋2，B＝－3x2＋2x＋1，則： 
(1) －2A＋5B＝__________________－27x2＋20x＋1 。 
(2) 3A－B＝__________________21x2－17x＋5 。 

 
 2. 計算下列各式： 

(1) ( －3x )×( －x2＋x＋1 )＝__________________3x3－3x2－3x 。 
(2) ( －11x2－3x＋7 )×8x＝__________________－88x3－24x2＋56x 。 

 
 3. 計算下列各式： 

(1) ( 3x2－2x＋1 ) ( x＋4 )＝__________________3x3＋10x2－7x＋4 。 
(2) ( 1－x2－4x ) ( 2x－1 )＝____________________－2x3－7x2＋6x－1 。 
(3) ( 5x2＋2 ) ( x＋1 )＝____________________5x3＋5x2＋2x＋2 。 

 
 4. 多項式 ( 3x2－2x＋5 ) 與 ( 7x＋2 ) 的乘積中，x2 項係數為________－8 。 

 
 5. 計算下列各式： 

(1) ( 8x＋3 )2＝__________________64x2＋48x＋9 。  
(2) ( 3x－1 )2＝__________________9x2－6x＋1 。 
(3) ( 2x－7 ) ( 2x＋7 )＝______________4x2－49 。 

 
 6. 右圖是一個邊長為 x＋5 的正方形，其內部有一個長為 x＋1、 

寬為 2x－5 長方形，則灰色部分面積＝_________________－x2＋13x＋30 。 
( 以 x 的多項式表示 ) 
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1. 兩個多項式相除的餘式如果不是零多項式，其次數一定低於除式的次數。 

2. 多項式的除法： 
(1) 直式：先將缺項補 0，按降冪排列將同類項對齊，然後計算除法。 
(2) 分離係數法：將直式中略去像 x3、x2 與 x 等文字符號，只寫出各項的係數再做運算。 

 
 多項式的除法1  
求下列各題的商式及餘式： 
(1) ( 24x2－6x－21 )÷3x 的商式 

為__________8x－2 ，餘式為________－21 。 
 
 
(2) ( 3x2－5x＋1 )÷( x－2 ) 的商式 

為__________3x＋1 ，餘式為________3 。 
 
 

 除式與被除式的關係2
(1) 若有一多項式除以 ( x－2 ) 得商式為 

 ( 3x－5 )，餘式為 －7，則此多項式為

__________________3x2－11x＋3 。 
 
 
(2) 若有一多項式除以 ( －3x＋1 ) 得商式為  

( －x＋2 )，餘式為  3，則此多項式為

__________________3x2－7x＋5 。 
 

 

求下列各題的商式及餘式： 
(1) ( 8x2＋5 )÷2x 的商式 

為__________4x ，餘式為________5 。 
 
 
(2) ( 9x2＋1 )÷( 3x－2 ) 的商式 

為__________3x＋2 ，餘式為________5 。 
 

 

求下列各題的商式及餘式： 
(1) ( 6x2＋x＋4 )÷( 3x＋1 ) 的商式 

為
     

2x－
1
 3 ，餘式為

     
11
 3 。 

 
(1) ( 4x2－3x＋2 )÷( 2x－3 )的商式 

為
     

2x＋
3
 2 ，餘式為

     
13
 2 。 

 

 

 1. 求下列各題的商式及餘式： 
(1) ( x2－8x＋16 )÷( x－4 ) 的商式為__________x－4 ，餘式為________0 。 
(2) ( －24x2－6x－4 )÷( 4x－1 ) 的商式為__________－6x－3 ，餘式為________－7 。 
(3) ( 16x2－10 )÷( 4x＋1 ) 的商式為__________4x－1 ，餘式為________－9 。 

(4) ( 8x2＋3x－2 )÷( 4x＋3 ) 的商式為
     

2x－
3
 4 ，餘式為

     
1
 4 。 

 
 2. (1) 若有一多項式除以 (  3x－4 ) 得商式為 ( 2x＋1 )，餘式為 7，則此多項式為 

  ________________6x2－5x＋3 。 
(2) 若有一多項式除以 ( 5x＋11 ) 得商式為 ( 2x－7 )，餘式為 3，則此多項式為 
  ________________10x2－13x－74 。 

多項式的除法運算 2

有缺項的多項式除法3 商式的係數為分數4
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一、選擇題：每題 5 分，共 25 分 
( B ) 1. 若長方形的長與寬分別為 ( 4x＋3 ) 與 ( 5x－2 )，則此長方形的面積是多少？ 

(A) 20x2－7x－6   (B) 20x2＋7x－6 
(C) 20x2－23x＋6  (D) 20x2－23x－6 

( D ) 2. 下列何者不可能是多項式 A 除以－2x2－3x－4 的餘式？ 

(A) 0  (B) 
 1 
 3 x＋4  (C) －2x－3  (D) x2－2 

( A ) 3. ( 4x2－6x－3 )÷( 2x－1 ) 的餘式為何？ 
(A) －5  (B) 5  (C) 2  (D) 0 

( A ) 4. 設 k 是常數，若 3x2＋kx－8 可被 3x－4 整除，則 k＝？ 
(A) 2  (B) －10  (C)－4  (D) 4 

( C ) 5. 設多項式 A 不為 0，若 x2＋3x－5＝( x＋1 )．A－7，則 A 為何？ 
(A) x2－x＋2  (B)－x－2   
(C) x＋2      (D) x－2 

二、填充題：每格 5 分，共 65 分 
 1. 計算下列各式： 

(1) ( x＋3 ) ( 2x＋5 )＝          2x2＋11x＋15 。 
 
(2) (－3x2＋1 ) ( 5x－4 )＝             －15x3＋12x2＋5x－4 。 
 
(3) ( 2x－5 )2＝          4x2－20x＋25 。 

 
2. 計算下列各式： 

(1) 15 x2÷5x＝       3x 。 
 
(2) (－42x2 )÷(－6x )＝      7x 。 

 
 

3.   (1) ( x2－4x－5 )÷( x＋1 ) 的商式為      x－5 ，餘式為     0 。 
 
(2) ( 2x2＋1 )÷( x－1 ) 的商式為     2x＋2 ，餘式為     3 。 
 
(3) ( x－2x2＋18 )÷( 2x＋5 ) 的商式為     －x＋3 ，餘式為     3 。 

 
 
 

數學(三) 3 1-3
多項式的乘法與除法 
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 4. ( 12x2＋3x－1 )÷( 3x＋1 ) 的商式為 4x－
1
 3  

_____________
 ，餘式為 －

2
 3  

____________
 。 

 
 
 
三、計算題：每題 5 分，共 10 分 
 1. 阿翰求一次多項式 A 與 3x－2 的乘積時，誤將 A 中常數項的正負符號寫錯，算出結果為 12x2－

11x＋2。如果她沒有其他計算上的錯誤，則正確答案應為何？ 
解：因為 ( 12x2－11x＋2 )÷( 3x－2 )＝4x－1， 

所以正確多項式 A＝4x＋1， 
故正確答案應為 ( 4x＋1 )×( 3x－2 )＝12x2－5x－2。 
答：12x2－5x－2 

 
 
 
 
 
 
 2. 已知 ( ax＋b ) ( 2x＋3 ) 乘開後得 4x2＋14x＋12，求 a 與 b。 

解：ax＋b＝( 4x2＋14x＋12 )÷( 2x＋3 ) 
     ＝2x＋4 
故 a＝2，b＝4 
答：a＝2，b＝4 

 
 
 
 

 
 
 
 
 
 
 
 

 

 

 

 

 

 2x ＋ 42 
  ——————— 6x2  2x＋3 ) 4x2＋14x＋12 

6x2＋x－15 ) 4x2＋  6x2 
——————— 

＋18x＋12 
 ＋ 8x＋12 

——————— 
＋12xx2  0 
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南一數學遊樂園區裡有一個水域遊樂池，它有甲、乙、丙三種進出水孔，其中甲、

乙、丙每小時進出水量各為 x2、x、1 ( x ≥ 100 )，同一種進出水孔啟動開關時，僅能

同時進水或出水，例如 1 個甲水孔、2 個乙水孔與 3 個丙水孔，同時啟動一個小

時後水量為 x2－2x＋3，可知甲與丙這一小時是進水而乙為出水。若遊樂池的工

作人員每天都會啟動開關 ( x＋1 ) 小時，然後關閉開關，試回答下列問題： 

(1) 每天啟動開關時，開啟 3 個乙開關、2 個丙開關，都是進水，則這期間總

進水量為多少？ 

(2) 承(1)，工作人員按照這樣啟動開關 ( 2x－1 ) 天，總進水量可達到多少？ 

解 
(1) 這期間總進水量＝每小時進水量×啟動時間 

               ＝ ( 3x＋2 ) × ( x＋1 ) 
               ＝ 3x2＋5x＋2 

(2) 由(1)可知每天總進水量為 3x2＋5x＋2， 

( 3x2＋5x＋2 ) × ( 2x－1 ) ＝ 6x3＋7x2－x－2 

故總進水量可達到 6x3＋7x2－x－2。 

 
 
 
 
 
 
 
 
 
 

分數 評分指引 

3 解題策略正確，能清楚表達解題過程，且兩個小題皆正確無誤。 

2 第(1)小題算對，第(2)小題列式正確，但推論過程或計算錯誤。 

1 僅答對第(1)小題。 

0 只有答案或與題目無關；策略不清或錯誤。 
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2-1  平方根與近似值 

 
 
 
1. 已知 b 為正數，且 a2＝b，則 a 是 b 的平方根，－a 也是 b 的平方根。 
2. 0 的平方根是 0。 

3.  a  ( 讀作根號 a ) 表示正數 a 的正平方根，－  a  ( 讀作負根號 a ) 表示 a 的負平方根。 
 
 

求下列各數的值： 

(1)  529 ＝________23 。 

 

(2) －  
289
 676  ＝     

－
17
 26 。 

 
(3)  1.69 ＝________1.3 。 

 

(4)  (－
3

 5  )2 ＝
     

3
 5 。 

 

 

5292 可化成標準分解式為      22×33×72 。 
若 5292×a 與 5292÷b 的平方根皆為整數，

則最小正整數 a＝   3 ，最小正整數 b＝

   3 。 
 

 
 

已知 6.32＝39.69，6.42＝40.96， 
6.52＝42.25，6.412＝41.0881， 

6.4052＝41.024025，則  41 以四捨五入法取 
到小數第二位的近似值為    6.40 。 

 

已知 m 為正整數，若 m＜  30 ＜m＋1，則

m 的值為________5 。 
 
 

第 2  平方根與畢氏定理 章 

平方根的意義 1

 a 的化簡1 

十分逼近法3 

將某數化為平方數2

近似值的整數部分4
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求下列各數的平方根： 
(1) 625   答：     ±25 。 

 

(2) 1
5
 4    答：

     
±

3
 2 。 

 

(3) 
25

 64    答：
     

±
5

 8 。 

 
(4) 3.24   答：     ±1.8 。 

 

(1) 已知 3x－2 的平方根為±  7 ，則 
    x＝________3 。 
 
 
(2) 已知 2x－1 的平方根為±  11 ，則 
    x＝________6 。 
 
 
 

 

 1. 求下列各數的值： 

(1)  169 ＝    13 。 (2) －  196 ＝    －14 。 
  

(3)  
36

 729  ＝    

2
 9 。 (4) －  

81
 324  ＝    

－
1
 2 。 

 

 2. 求下列各數的值： 

(1)  3.24 ＝    1.8 。 (2) －  4.84 ＝    －2.2 。 
  

(3)  (－2.5 )2 ＝    2.5 。 (4) －  (－
4
 7  )2 ＝

    
－

4
 7 。 

 

 3. 1800 可化成標準分解式為       23×32×52 。若 1800×a 與 1800÷b 的平方根皆為整數，則最小

正整數 a＝   2 ，最小正整數 b＝   2 。 
 

 4. 已知 m 為正整數，若 m＜  60 ＜m＋1，則 m 的值為________7 。 

 
 5. 求下列各數的平方根： 

(1) 225 答：    ±15 。 (2) 121 答：    ±11 。 

(3) 1
24
 25  答：

    
±

7
 5 。 (4) 0.64 答：    ±0.8 。 

 

 6. 已知－4x＋9 的平方根為±  13 ，則 x＝    －1 。 

求平方根5 平方根的應用6
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一、選擇題：每題 5 分，共 25 分 

( A ) 1. 下列對於平方根的敘述，何者錯誤？ 
(A) 任何數都有平方根 
(B) 5 的平方根是  5  和 －  5  
(C) 0 的平方根是 0 
(D) 若某數有平方根，則其所有平方根的和必為 0 

( C ) 2. 當 a 為下列何值時，  28×a  為正整數？ 
(A) 2  (B) 4  (C) 7  (D) 14 

( D ) 3. 已知  113  的近似值為 10.63014581，則下列何者正確？ 
(A)  113 ＝10.63014581 
(B) 113＝10.630145812 
(C) 113 的平方根為±10.6301 
(D)  113 ≠10.6301 

( C ) 4. 若 a＜  403 ＜a＋1，且 a 為正整數，則 a＝？ 
(A) 18  (B) 19   
(C) 20  (D) 21 

( D ) 5. 已知 7 是 2x＋39 的一個平方根，則 x＝？ 
(A) 8  (B) 7  (C) 6  (D) 5 

二、填充題：每格 5 分，共 65 分 
 1. 有一正方形的面積為 0.25 平方公尺，則此正方形的邊長＝    0.5 公尺。 
 
 
 
 2. 求下列各數的平方根： 

(1) 49     (2) 
 1 
 36      (3) 0.04 

答：     ±7 。  答：
     

±
 1 
 6 。  答：     ±0.2 。 

 
 
 

 3. 求下列各數的平方根： 
(1) 121     (2) 324     (3) 26×34 
答：     ±11 。  答：     ±18 。  答：     ±72 。 

 
 
 

數學(三) 4 2-1
平方根與近似值 
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4. 求下列各數的值： 

(1)  16 ＝    4 。 (2) 
9

 25 ＝    
3
 5 。 

(3) －  ( 1.1 )2 ＝    －1.1 。 (4)  ( 
 5 
 7   )2 ＝

 5 
 7  ______。 

 
 
 5. 設 n 為正整數，若  200＋n  為正整數，則 n 的最小值為 25______；此時  200＋n  的值為

15_____。 
 
 
三、計算題：每題 5 分，共 10 分 
 1. 利用十分逼近法求  8  的近似值，並以四捨五入法取至整數。 

解：22＝4，32＝9  2＜  8 ＜3 
2.52＝6.25，2.62＝6.76，2.72＝7.29，2.82＝7.84，2.92＝8.41 
 2.8＜  8 ＜2.9 
  8 ≒2.8…≒3 
答：3 

 
 
 
 
 
 
 
 2. 比較下列各組數的大小：  

(1)  65 、  56      ( 2 分 ) 
(2)  154 、13 ( 3 分 ) 
解：(1) 因為 65＞56， 

  所以  65 ＞  56 。 
(2) 因為 132＝169＞154， 
  所以  154 ＜13。 
答：(1)  65 ＞  56 ；(2)  154 ＜13 
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彥淳將白色、淺灰色、深灰色三張正方形色紙由小而大緊密排列如下圖所示，白色

色紙面積為 125，深灰色色紙面積為 169，淺灰色色紙的邊長恰為一整數，試問： 

(1) 淺灰色色紙面積是多少？ 

(2) 請說明 AC 與 BD 的大小關係。 

 
 

解 
(1)  125  ＜ AB ＜  169  11.18……＜ AB ＜13 

∵ AB 為整數 ∴ AB ＝12 
故淺灰色色紙面積 ＝ 122

 ＝144。 
(2) AC ＝12－  125 ＜1， BD ＝13－12＝1， 

故 AC ＜ BD 。 
 
 
 
 
 
 

分數 評分指引 

3 解題策略正確，能清楚表達解題過程，且兩個小題皆正確無誤。 

2 第(1)小題算對，第(2)小題 AC 、 BD 計算正確但沒有說明大小關係。 

1 僅答對第(1)小題。 

0 只有答案或與題目無關；策略不清或錯誤。 

 

A 
C 

D
B
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2-2  根式的運算 

 
 
 
1. 若 a、b 皆為正數，則： 

(1)  a ×  b ＝  ab         (2) 
 a 
 b  

 ＝
  ab  

b   

(3) 
 c 

  a ＋  b  
 ＝

 c (  a －  b  ) 
 a－b     (4) 

 c 
  a －  b  

 ＝
 c (  a ＋  b  ) 

 a－b   

2. 合併同類方根： 
(1) a  c ＋b  c ＝( a＋b )  c     (2) a  c －b  c ＝( a－b )  c  

 
 根式的乘法1  
計算下列各根式： 

(1) 2  3 ×  7 ＝     2  21 。 

 

(2) －5  2 ×4  11 ＝      －20  22 。 

 
 

(3)  15 ×  6 ＝     3  10 。 

 
 

(4) 3  21 ×  14 ＝     21  6 。 

 

 根式的除法2
計算並化簡下列各根式： 
(1)  57 ÷  3 ＝     19 。 
 

(2)  75 ÷  
 15 
3  ＝     15 。 

 
 

(3)  
 63 
5  ÷  

9
 5  ＝     7 。 

 
 

(4)  
 33 
5  ÷  

1
 15  ＝    3  11 。 

 
 

 
 

化簡下列各根式： 
(1) 6  7 －2  7 ＝     4  7  。 
 
 
(2) 7  3 ＋2  12 ＝     11  3  。 
 
 
(3) 3  48 ＋2  125 －2  27 ＋3  45  

＝         6  3 ＋19  5  。 
 
 

 

已知  3 ≒1.732，求下列根式的近似值，並

以四捨五入法求至小數點後第二位： 
(1)  300 ＝     17.32 。 

 

(2)  0.03 ＝     0.17 。 

 
(3)  75 ＝     8.66 。 
 
 
 

根式的運算 1 

根式的近似值4根式的加減運算3 
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計算並化簡下列各根式： 

(1) 2  15 ×5  3 ＋4  10 ×(－3  2  ) 
＝      6  5 。 

 
 
 

(2) ( 3  7 ＋  14  ) (  7 －2  14  ) 
＝        －7－35  2 。 

 

 

 

 利用乘法公式化簡根式6
計算並化簡下列各根式： 

(1) ( 3  5 ＋  7  ) ( 3  5 －  7  ) 
＝      38 。 

 
 

(2) (  15 ＋2  6  )2 
＝       39＋12  10 。 

 

 
 根式的有理化Ⅰ7  
計算並化簡下列各根式： 

(1) 
  50 ＋  32  

 2 
＝      9 。 

 
 

(2)  
 20 
6  ＝

     
  30  

3 。 

 
 

(3)  0.7 ＝
      

 70  
10 。 

 
 

 根式的有理化Ⅱ8
計算並化簡下列各根式： 

(1) 
 5 ＋  3 

  5 －  3  
＝      4＋  15 。 

 
 

(2) 
 6 

 2  3 ＋3  2  
＝        3 －  2 。 

 
 

(3) 
13

 4－  3  
＝      4＋  3 。 

 
 
 

 
 

計算並化簡下列各根式： 

(1) (－  
8

 15   )÷  
6
 5  ×(－  

3
 2   ) 

＝
     

  6  
3 。 

 
 

(2) ( 1＋  2  )－
1

 1－  2  
 ＝     2＋2  2 。 

 
 

 

計算並化簡 
1

  7 ＋  4  
＋

1
  10 ＋  7  

＋

1
  13 ＋  10  

＋
1

  16 ＋  13  
＝

   

2
 3 。 

 
 

根式的四則運算Ⅰ5 

根式的四則運算Ⅱ9 根式的四則運算Ⅲ10
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 1. 計算並化簡下列各根式： 
(1) 4  5 ×5  3 ＝     20  15 。 (2) －3  6 ×2  7 ＝      －6  42 。 

(3)  6 ×  12 ＝     6  2 。 (4) 6  15 ×3  3 ＝      54  5 。 

 

 2. 化簡下列各根式： 

(1) 
 81 

  27  
＝      3 。 (2) 

  105  
 3 

＝      35 。 

(3)  45 ÷  
 10 
9  ＝

     

 9  2  
2  。 (4)  

 65 
7  ÷  

13
 15  ＝     

 5  21  
7 。  

 

 3. 計算並化簡下列各根式： 

(1)  
8
 3  －  

3
 8  ＝     

 5  6  
12 。 

(2) 2  63 ＋4  28 －6  45 ＋4  20 ＝        14  7 －10  5 。 

(3) ( 5  6 ＋2  3  ) ( 3  6 －  3  )＝         84＋3  2 。 

 

 4. 計算並化簡下列各根式： 
(1) (  3 ＋  2  ) (  3 －  2  )＝   1 。 

(2) ( 5  5 ＋3  3  ) ( 3  5 －5  3  )＝       30－16  15 。 

 

 5. 計算並化簡下列各根式： 

(1) 
  5 －  3  

 15 
＝

        

 5  3 －3  5  
15  。 (2) 

 3 －  2 
  3 ＋  2  

 ＝      5－2  6 。 

(3) －
 2 

 2  3 －1 
＝

         
－

 2  6 ＋  2  
11 。 (4) 

4
  29 －5 

＝       29 ＋5 。 

 

 6. 計算並化簡下列各根式： 

(1) 
6

  15  
÷

 3  2  
 3 

×
3  5 
 2  6  

＝
     

  3  
2 。 

(2)  60 －
  15 －  3  

 5 
＝

        

 11 
5   15 －  3 。 

 

 7. 計算並化簡 
1

  2 ＋1 
 ＋

1
  3 ＋  2  

 ＋
1

  4 ＋  3  
 ＋……＋

1
  49 ＋  48  

 ＝   6 。 
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一、選擇題：每題 5 分，共 25 分 

( C ) 1. 計算 ( －  5  )2＝？ 

(A)  5   (B) －  5   (C) 5  (D) －5 

( B ) 2. 下列何者與其他三者的值不相等？ 

(A) －(  3  )2  (B) ( －  3  )2  (C)  3 ×( －  3  )  (D) ( －  3  )×  3  

( D ) 3. 計算  343 ×
5

 49 ＝？ 

(A)  32   (B)  33   (C)  34   (D)  35  

( D ) 4. 下列何者正確？ 

(A)  a2 ＝a      (B)  ab ＝  a －  b  

(C)  ab ＝  a ＋  b   (D)  2a ＝  2 ×  a  

( A ) 5. 計算  39 ÷
 13  

  3  
 ＝？ 

(A) 3  (B) 13  (C)  13   (D)  26  

二、填充題：每格 5 分，共 65 分 
 1. 計算下列各式： 

(1)  12 －3  50 ＋6  18 ＋2  27 ＝        3  2 ＋8  3 。 

 

(2) 
8
 3 ×

3
 8 ＝      1 。 

 

(3)  20 ×
8
 3  ÷

16
 3  ＝         10 。 

 

(4) 
 1 

  5 ＋2 
－

1
  5 －2 

＝       －4 。 

 

(5)  7 ÷(  2 －1 )＋  2  ( 2  2 －  7  )＝        4＋  7 。 

 

 2. 已知  17 ≒4.123，則  1700 ≒     41.23 。 

 
  

數學(三) 5 2-2
根式的運算 
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3. 計算並化簡 (  6 －3 ) (  6 ＋3 )＝     －3 。 

 
 
 4. 若  36 ＝a，  27 ＝b×  3 ，則 ( a＋b ) 的平方根為      ±3 。 
 
 

 5. 若 x＝
  5 ＋1 

 2 ，y＝
  5 －1 

 2 ，則 xy＝    1 。 

 
 

 6. 解方程式 (  3 －1 ) x＝2，則 x＝       3 ＋1 。 

 
 
 7. 若一個長方形的長為  8 ＋  12 ，寬為  32 －3  3 ，則此長方形的 

周長為        12  2 －2  3 ，面積為        2  6 －2 。 

 
 
 8. 已知 a 為整數，若  ( a＋2 )2 ＝0，則 a＝    －2 。 
 
 
三、計算題：每題 5 分，共 10 分 
 1. 利用和的平方公式可展開 (  5 ＋1 )2＝a＋2  b ，其中 a、b 是正整數，則數對 ( a , b )＝？ 

解：(  5 ＋1 )2＝(  5  )2＋2×  5 ×1＋12 

     ＝6＋2  5  
     ＝a＋2  b  
 a＝6，b＝5 
答：( 6 , 5 ) 

 

 2. 已知  17 ≒4.123，則  68  的近似值為何？ 
解：  68 ＝  22×17  

   ＝2  17  
   ≒2×4.123 
   ＝8.246 
答：8.246 
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美思老師出了如下兩道題目，讓同學想想，利用根式的運算規則與最簡根式化簡，

去求解： 

(1) 化簡  6 ＋  54 ＋  7 ＋  28 ＋  11 ×  44 得 m  a ＋n  b ＋k 最簡根

式形式，則 a×b 之值為何？ 

(2) 若化簡 S＝  a ＋  b ＋  d ＋  e ＋  c ×  f 得 m  a ＋n  b ＋k 最簡根

式形式，其中 1＜a＜b＜5、4＜c＜7、9＜d＜15、17≤ e＜ f ≤ 20，且 a、

b、c、d、e、f、m、n、k 都是正整數，則 S＝？ 
 

解 
(1)  6 ＋  54 ＋  7 ＋  28 ＋  11 ×  44  

＝  6 ＋3  6 ＋  7 ＋2  7 ＋  11 ×2  11  
＝4  6 ＋3  7 ＋22 
故 a×b＝6×7＝42。 

(2) 由題意知，  a 、  b 為最簡根式，故 a＝2、b＝3。 

由題意知，c×f 為完全平方數，或者 c、f 為完全平方數， 

但由 c、f 的範圍知它們不可能為完全平方數，故 c＝5、f＝20。 

因為  d 、  e 化簡後與  a 或  b 為同類方根，所以 d＝12、e＝18。 
S＝  2 ＋  3 ＋  12 ＋  18 ＋  5 ×  20  
 ＝  2 ＋  3 ＋2  3 ＋3  2 ＋10 
 ＝4  2 ＋3  3 ＋10 

 

分數 評分指引 

3 解題策略正確，能清楚表達解題過程且答案正確。 

2 
1.第(1)小題計算結果正確，第(2)小題僅正確求出 a、b、c、d、e、f，但最後結果計算錯誤。 

2.第(2)小題計算結果正確，第(1)小題計算錯誤或空白。 

1 
1.僅第(1)小題計算結果正確。 

2.第(2)小題僅答對 a、b、c、d、e、f 中其一。 

0 只有答案或與題目無關；策略模糊不清或錯誤。 
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2-3  畢氏定理 

 
 
 
▲ 畢氏定理：在任意一個直角三角形中，兩股平方和等於 

斜邊平方。即右圖中，a2＋b2＝c2。 
 
 

 
 

如右圖，三角形 ABC 
的∠C＝90°，以 AB 、 

AC  為邊長的正方形 
面積分別為 289 cm2、 
64 cm2，則： 
(1) 三角形 ABC 的周長 

＝   40 cm。 
 
 
(2) 三角形 ABC 的面積＝   60 cm2。 

 

(1) 已知直角三角形的兩股為 7、24，則斜邊

長為    25 。 

 

(2) 已知直角三角形的斜邊長為 10  2 ，一股

長為 10，則另一股長為    10 。 

 

(3) 已知直角三角形的兩股為 15、20，則斜 

邊上的高為    12 。 
 

 
 
 

求下列各小題中的 x 值： 
(1) 

         x＝     4  5 。 

 
 
(2) 

 
         x＝      34 。 

 
 

(3) 
 
         x＝      15 。 

 
 

 

1. 有一長度為 100 公分的梯子斜靠在牆上，

且地面到梯頂的垂直高度為 80 公分，若

梯子下滑 20 公分，則梯腳離牆角   60
公分。 

 
 
2. 操場上有一旗桿直立於地面上，一繩自桿

頭垂下。已知繩子比旗桿長 2 公尺，且把

繩子往外拉 12 公尺後，繩子才會拉直，

則旗桿長為   35 公尺。 

 

a

bc

畢氏定理及其應用 1

畢氏定理的發現1 

畢氏定理的應用3 

利用畢氏定理求長度2

畢氏定理的應用問題4

A

B C

64

289

x5

3 8

x

3

3

4

x

5
3

1
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 1. (1) 已知直角三角形的兩股為 8、15，則斜邊長為     2  41 。 

(2) 已知直角三角形的斜邊長為 20，一股長為 15，則另一股長為     5  7 。 

(3) 已知直角三角形的兩股長為 5 、12，則斜邊長＝   13  ，斜邊上的高＝
   

60
 13 。 

 
 
 2. 求下列各小題中的 x 值： 

(1)                                    (2) 
 

   x＝      6 。                           x＝     2  10 。 

  
 
 

 3. 一直角三角形的三邊分別向外作正方形，如右圖。 
若甲的面積為 30 cm2，丙的面積為 70 cm2，則乙的 
面積為   40 cm2。 

 
 
 
 
 

 4. 如右圖，∠B＝90°，以 AC 為邊長作正方形 ACDE， 
O 為兩對角線交點。若 AB ＝8， BC ＝6，則△ACD 
的面積＝   50 。 

 
 
 

 5. 有一長度為 130 公分的梯子斜靠在牆上，試問： 

(1) 若梯腳離牆角 50 公分，則地面到梯頂的垂直高度為    120 公分。 

(2) 若梯腳往外移動 20 公分，此時梯子會下滑       120－20  30 公分。 
 

 

 6. 有一旗桿直立於地面上，一繩自桿頭垂下。已知繩子比旗桿長 5 公尺，且繩子長 30 公尺， 

則需將繩子往外拉     5  11 公尺，才可把繩子拉直。 
 
 
 

1

1

2

x

5
7

8

x

O
A

B C

D

E

8

6

甲

乙

丙
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▲ 給定坐標平面上任意兩點 A ( x1 , y1 )、B ( x2 , y2 )，則 A、B 兩點間的距離  

AB ＝  ( x2－x1 )2＋( y2－y1 )2 。 
 
 兩點間的距離Ⅰ1  
求下列各題中兩點間的距離： 
(1) 若 A ( 2 ,－5 )、B ( 6 ,－5 )，則  

AB ＝    4 。 

 
(2) 若 C ( 3 ,－7 )、D ( 3 , 4 )，則  

CD ＝    11 。 
 

 兩點間的距離Ⅱ2
求下列各題中兩點間的距離： 
(1) 若 A ( 4 , 2 )、B (－2 , 10 )，則  

AB ＝    10 。 

 
(2) 若 C ( 7 ,－3 )、D (－3 , 2 )，則  

CD ＝    5  5 。 
 

 距離公式的應用Ⅰ3  
在坐標平面上，有 A ( 0 , 0 )、B ( 6 , 0 )、 

C ( 3 , 4 ) 三點，連接 AB 、 BC 、 AC ，則 
三角形 ABC 為    等腰 三角形。 
( 請填入正、等腰或直角 ) 
 
 
 

 距離公式的應用Ⅱ4
已知 O 點為原點，且方程式 5x－4y＝20 的 
圖形與 x 軸的交點為 P，與 y 軸的交點為 Q，

則： 

(1) 三角形 POQ 的周長＝      9＋  41  。 
 

(2) 三角形 POQ 斜邊上的高＝
     

 20  41  
41 。

 

 1. 求下列各小題中兩點間的距離： 

(1) 若 A (－3 ,－2 )、B ( 7 ,－2 )，則 AB ＝    10 。 

(2) 若 C ( 11 , 6 )、D ( 11 ,－6 )，則 CD ＝    12 。 

(3) 若 E ( 6 , 4 )、F ( －4 ,－1 )，則 EF ＝    5  5 。 
 
 2. 在直角坐標平面上，有 A ( 4 , 2 )、B ( 7 , 0 )、C ( 1 , 0 ) 三點，連接 AB 、 BC 、 AC ，則 

三角形 ABC 為    等腰 三角形。( 請填入正、等腰或直角 ) 
 
 3. 已知 O 點為原點，且方程式 2x－5y＝10 的圖形與 x 軸的交點為 P，與 y 軸的交點為 Q，則： 

(1) 三角形 POQ 的周長＝      7＋  29 。 

 (2) 原點 O 到此方程式圖形的最短距離＝
      

 10  29  
29 。 

 
 4. 阿豪從 A 點向東走 6 公里，再向北走 8 公里，再向西走 1 公里，最後再向北走 4 公里後， 

到達 B 點，則 AB ＝   13 公里。 

距離公式 2 
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一、選擇題：每題 5 分，共 25 分 
( C ) 1. 若 a、b、c 為直角三角形的三邊長，其中 c 為斜邊長，則下列何者正確？ 

(A) a2＝b2＋c2  (B) b2＝c2＋a2  (C) c2＝a2＋b2  (D) c＝a＋b 

( B ) 2. 若一長方形的長為 15 公分，寬為 8 公分，則其對角線的長為多少公分？ 
(A) 7  (B) 17  (C) 23  (D) 46 

( C ) 3. 設直角三角形的三邊長為 5、12、x，則 x＝？ 

(A) 13  (B)  119   (C) 13 或  119   (D) 7 

( B ) 4. 已知 n 為正整數且 n＜10，若 24、n、25 為直角三角形的三邊長，則 n＝？ 
(A) 9  (B) 7  (C) 5  (D) 3 

( C ) 5. 如右圖，四邊形 ABCD 中，∠B＝∠D＝90°，且 AB ＝6， BC ＝8， 

CD ＝9，則 AD ＝？  

(A) 1    (B) 4 

(C)  19   (D) 5 

二、填充題：每格 5 分，共 65 分 
 1. 若一直角三角形的斜邊長為 10，一股長為 8，則另一股長為    6 。 
 
 
 2. 在坐標平面上，以東邊、北邊為正向。若由 A ( －2 , －5 ) 出發，向東走 8 單位，再向南走 15 單

位，到達 B 點，則： 
(1) B 點的坐標為      ( 6 , －20 ) 。 
(2) A、B 兩點的距離為    17 。 

 
 

 3. 如右圖，已知 AB ＝4 公分， AC ＝3 公分， DB ＝5 公分， DE ＝3 公分， 

則： 

(1)  BC ＝    5 公分。 

(2)  BE ＝    4 公分。 

(3) CD ＝     10 公分。 
 
 
 4. 若直角三角形的斜邊長為 26 公分，且一股長為 10 公分，則此三角形斜邊上的高為 

120
 13  

____________
 公分。 

 
  

數學(三) 6 2-3
畢氏定理 

A

B

C

D

A B

C

D

E3

3
5

4
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5
3

x

5
4

y

5. 甲、乙兩船同時自某港口駛出，若甲船以每小時 6 公里的速度向東行駛，乙船以每小時 8 公里 
的速度向北行駛，則 2 小時之後，甲、乙兩船相距    20 公里。 

 
 

 6. 如右圖，三角形 ABC 中，已知∠B＝90°， AB ＝10， AC ＝26， 

D 點在 BC 上。若 CD ＝16，則 AD ＝      2  41 。 
 
 

 7. 若 AB 是圓 O 的半徑，且 A、B 兩點的坐標分別為 ( 2 , －1 )、( 3 , 2 )，則： 

(1) AB ＝       10 。 
(2) 圓 O 的面積約為      31.4 。( 圓面積＝半徑 2×圓周率，其中圓周率約為 3.14 ) 

 
 
 8. 將一條長 72 公分的鐵絲剪成 3 段，恰好可圍成一個直角三角形。已知兩股的比為 3：4， 

則此三角形的面積為     216 平方公分。 
 
 

 9. 如右圖，三角形 ABC 中，∠ACB＝90°， AB 、 BC 、 AC 分別是 

正方形甲、乙、丙的邊長。若甲、乙的面積分別為 72、54 平方公 

分，則丙的面積為    18 平方公分。 

 
 
 
三、計算題：共 10 分 
1.  如右圖，阿漢想爬上一處懸崖，他用一把梯子斜靠崖壁， 

發現梯子不夠高，還差 1 公尺才能碰到懸崖高處。已知 
梯子長度 5 公尺，懸崖高度 4 公尺，則： 
(1) 起初懸崖邊到梯腳的距離為何？ ( 5 分 ) 
(2) 若要爬上懸崖，阿漢還要將梯子往前移多少公尺才能 
  成功？ ( 5 分 ) 
解：(1) 設起初懸崖邊到梯腳距離 x 公尺， 

  則 x2＋( 4－1 )2＝52，x2＝52－32， 

  x＝  52－32 ＝  16 ＝4， 
  故起初懸崖邊到梯腳距離 4 公尺。 
(2) 設梯子頂端碰到懸崖高處的邊上時，梯腳距離懸崖邊為 y 公尺， 
  y2＋42＝52，y2＝52－42， 
  y＝  52－42 ＝  9 ＝3， 
  故梯子往前移了 4－3＝1 ( 公尺 )。 
答：(1) 4 公尺；(2) 1 公尺 
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B CD
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長方形水果禮盒中，用隔板分成四個區域， 

放入四種不同的水果，已知其中三個隔板的 

長度 PA 、 PB 、 PD   分別為 4 公分、 

12 公分、14 公分，試回答下列問題： 

(1) 過 P 點作長方形各邊上的高 PE 、 PF 、 

PG 、 PH ，計算 PE 2＋ PF 2＋ PG 2 

＋ PH 2 ＝ ? 

(2) 求隔板 PC 的長度。 
 

解 
(1) PE 2＋ PF 2＋ PG 2＋ PH 2 

＝ PA 2－ AE 2＋ PB 2－ BF 2＋ PD 2－ DG 2＋ PA 2－ AH 2 

＝ 2 PA 2－2 AE 2－2 AH 2＋ PB 2＋ PD 2 

＝ PB 2＋ PD 2 

＝ 122＋142 ＝ 340 

(2) PA 2＋ PC 2 ＝ AE 2＋ PE 2＋ PF 2＋ FC 2＝ PH 2＋ PE 2＋ PF 2＋ PG 2 

42＋ PC 2＝340  PC ＝18 ( 公分 ) 
 
 
 
 
 

分數 評分指引 

3 解題策略正確，能清楚表達解題過程，且兩個小題皆正確無誤。 

2 第(1)小題說明正確，第(2)小題各線段長度推論正確，但計算錯誤。 

1 僅答對第(1)小題。 

0 只有答案或與題目無關；策略不清或錯誤。 
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3-1 提公因式法與乘法公式因式分解 

 
 
 
▲ 因式與倍式：設 A、B、C 為三個非零的多項式，且 A＝B×C，則 B 與 C 都是 A 的因式； 

A 是 B 與 C 的倍式。 
 
 二次式的因式1  
若 x2＋3x－10＝( x＋5 ) ( x－2 )，則下列哪些

是 x2＋3x－10 的因式？ 
(A) x＋5  (B) x－2  (C) x2＋3x－10 
答：      (A)(B)(C) 。 
 
 

 利用一次因式因式分解2
若 x－2 是 x2＋8x－20m 的因式，則： 
(1) m＝   1 。 
 
 
(2) 多項式 x2＋8x－20m 可因式分解為 

         ( x－2 ) ( x＋10 ) 。 
 
 

 

 1. 已知 x2－4x－12＝( x－6 ) ( x＋2 )，則下列哪些是 x2－4x－12 的因式？ 
(A) x－6  (B) x＋2  (C) x2－4x－12 
答：      (A)(B)(C) 。 

 
 
 2. (1) 若 x＋1 是 x2＋mx＋2 的因式，則： 

○1  m＝   3 。 
 
○2  因式分解 x2＋mx＋2＝         ( x＋1 ) ( x＋2 ) 。 

 
 

(2) 若 x－2 是 4x2－3x＋5n 的因式，則： 
○1  n＝    －2 。 
 
○2  因式分解 4x2－3x＋5n＝         ( x－2 ) ( 4x＋5 ) 。 

 

 因式分解

因式、倍式與因式分解 1

3 第 章 
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1. 公因式： 

如果多項式 A 同時為幾個多項式的因式，則稱多項式 A 為這幾個多項式的公因式。 
2. 各項提公因式法： 

(1) 先找共同的因式。 
(2) 將公因式提到括號外邊，剩餘的因式仍留在括號內。 
(3) 觀察公因式提出後，是否還可再提出公因式，並檢查各項係數是否為整數。 

3. 去括號法則： 
(1) 括號前若為正，則可直接去括號。 
(2) 括號前若為負，去括號後通通要變號。 

4. 分組提公因式法： 
因式分解時，如果各項沒有公因式，可嘗試將多項式分成若干組，再提出各組的公因式， 
看看是否能找出這幾組的公因式。 

5. 有些式子表面上沒有公因式，但經去括號重新分組後，便可找出公因式。 
 
 公因式為單項式Ⅰ1  
因式分解下列各式： 
(1) 3x2＋11x＝       x ( 3x＋11 ) 。 
 
 
 
(2) 7x2－21x＝       7x ( x－3 ) 。 
 
 
(3) 2x ( 3x－1 )＋x ( 2x＋3 ) 

＝       x ( 8x＋1 ) 。 
 

因式分解下列各式： 
(1) ( x－1 ) ( x＋2 )＋( x－1 ) ( x－3 ) 
＝         ( x－1 ) ( 2x－1 ) 。 
 
 

(2) ( x＋2 ) ( x＋3 )＋( x＋3 ) ( x＋4 ) 
＝       2 ( x＋3 )2 。 

 
 
 
 
 

 

 
因式分解下列各式：  
(1) 5 ( x＋1 ) ( x＋3 )＋( x－2 ) ( x＋1 ) 

＝          ( x＋1 ) ( 6x＋13 ) 。 
 
 

(2) 3 ( x－1 ) ( x－5 )－( x－5 ) ( x＋6 ) 
＝         ( x－5 ) ( 2x－9 ) 。 

 
 

因式分解下列各式： 
(1) ( x2－11x )＋( x－11 )2 

＝          ( x－11 ) ( 2x－11 ) 。 

 
(2) ( x2＋16x )－( x＋16 )2 

＝        －16 ( x＋16 ) 。 

 
 

提兩次公因式4公因式為一次式Ⅱ3 

公因式為一次式Ⅰ2

利用提公因式法因式分解 2
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因式分解下列各式： 
(1) ( 2x－1 ) ( 3x＋8 )－( 1－2x ) ( x－1 ) 

＝          ( 2x－1 ) ( 4x＋7 ) 。 

 
 
(2) ( 5－3x )2＋( 3x－5 ) ( x－2 )  

＝          ( 3x－5 ) ( 4x－7 ) 。 

 

因式分解下列各式： 
(1) ( 3x－2 )2＋18x－12 
＝          ( 3x－2 ) ( 3x＋4 ) 。 
 
 
(2) x2－7x＋x－7＝         ( x＋1 ) ( x－7 ) 。 
 
 
(3) 11x2＋2x＋33x＋6 

＝          ( x＋3 ) ( 11x＋2 ) 。 

 

 

 1. 因式分解下列各式： 
(1) 8x2＋6x＝       2x ( 4x＋3 ) 。 
(2) ( 2x－8 ) x－6x＝       2x ( x－7 ) 。 
(3) 2x ( 3x－5 )＋x ( 5x－1 )＝       11x ( x－1 ) 。 

 
 2. 因式分解下列各式： 

(1) ( x－1 ) ( x＋5 )＋( x－1 ) ( x＋3 )＝          2 ( x－1 ) ( x＋4 ) 。 
(2) x ( x－8 )＋( x－7 ) ( x－8 )＝         ( x－8 ) ( 2x－7 ) 。 
(3) 2 ( x＋1 ) ( x＋5 )＋( x＋1 ) ( x－3 )＝          ( x＋1 ) ( 3x＋7 ) 。 

 
 3. 因式分解下列各式： 

(1) ( x2－4x )＋( x－4 )2＝          2 ( x－2 ) ( x－4 ) 。 
(2) ( x2＋8x )－( x＋8 )2＝       －8 ( x＋8 ) 。 
(3) ( x＋1 ) ( 3x－8 )＋( 2x－1 ) ( 8－3x )＝          －( 3x－8 ) ( x－2 ) 。 
(4) ( x－1 ) ( 2x－7 )－( 7－2x )2＝          －( 2x－7 ) ( x－6 ) 。 

 
 4. 因式分解下列各式： 

(1) ( x－5 )2＋2x－10＝          ( x－3 ) ( x－5 ) 。 
(2) ( x＋7 )2－5x－35＝          ( x＋2 ) ( x＋7 ) 。 

 
 5. 因式分解下列各式： 

(1) x2＋8x＋x＋8＝          ( x＋1 ) ( x＋8 ) 。 
(2) 3x2＋7x＋9x＋21＝          ( x＋3 ) ( 3x＋7 ) 。 
(3) 7x2－3x＋21x－9＝          ( x＋3 ) ( 7x－3 ) 。

重新分組再提公因式6變號與提公因式5 
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▲ 乘法公式： 
(1) 平方差公式：a2－b2＝( a＋b ) ( a－b )。 
(2) 和的平方公式：a2＋2ab＋b2＝( a＋b )2。 
(3) 差的平方公式：a2－2ab＋b2＝( a－b )2。 

 
 利用平方差公式因式分解Ⅰ1  
在下列空格中填入適當的數： 
(1) x2－25＝( x＋   5  ) ( x－   5  )。 

 
(2) 4x2－81＝( 2x＋   9  ) ( 2x－   9  )。 

 
(3) 9x2－36＝(    3x ＋6 ) (    3x －6 )。 

 

 

 利用平方差公式因式分解Ⅱ2
因式分解下列各式： 
(1) 16x2－81＝          ( 4x＋9 ) ( 4x－9 ) 。 
 
(2) －45x2＋80＝           －5 ( 3x＋4 ) ( 3x－4 ) 。

 
(3)     4x2 －12x＋9＝(    2x －3 )2。 
 
(4)     25x2 ＋60x＋36＝(    5x ＋6 )2。 
 

 

 
因式分解下列各式： 
(1) ( 2x＋1 )2－16＝          ( 2x＋5 ) ( 2x－3 ) 。 

 
(2) (－7 )2－( 3x＋2 )2 

＝          －3( x＋3 ) ( 3x－5 ) 。 

 
 

利用和的平方公式或差的平方公式，在下列

各空格中填入適當的數： 
(1) x2＋6x＋   9 ＝( x＋   3  )2。 

 
(2) 49x2－28x＋   4 ＝( 7x－   2  )2。 
 

 

 
因式分解下列各式： 
(1) x2＋8x＋16＝      ( x＋4 )2 。 
 
 
 
(2) 16x2＋24x＋9＝      ( 4x＋3 )2 。 
 
 
 

因式分解下列各式： 
(1) x2－22x＋121＝      ( x－11 )2 。 
 
 
 
(2) 16x2－24x＋9＝      ( 4x－3 )2 。 
 

 

利用差的平方公式因式分解6利用和的平方公式因式分解5 

利用乘法公式求多項式4平方差公式的應用3 

利用乘法公式因式分解 3
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因式分解下列各式： 
(1) 8x2＋24x＋18＝       2 ( 2x＋3 )2 。 
 
 
 
(2) －2x2＋12x－18＝       －2 ( x－3 )2 。 
 
 

因式分解下列各式： 
(1) ( x＋3 )2＋2 ( x＋3 )＋1 
  ＝      ( x＋4 )2 。 
 
 
(2) ( 2x－1 )2－8 ( 2x－1 )＋16 
  ＝      ( 2x－5 )2 。 
 

 

 1. 在下列空格中填入適當的數： 
(1) 16x2－25＝(    4x ＋5 ) (    4x －5 )。 (2) 25x2－49＝( 5x＋   7  ) ( 5x－   7  )。 

 
 2. 因式分解下列各式： 

(1) 16x2－49＝          ( 4x＋7 ) ( 4x－7 ) 。 (2) 121x2－16＝           ( 11x＋4 ) ( 11x－4 ) 。 
(3) 28x2－567＝          7 ( 2x＋9 ) ( 2x－9 ) 。 (4) －48x2＋243＝           －3 ( 4x＋9 ) ( 4x－9 ) 。 

 
 3. 因式分解下列各式： 

(1) ( 2x＋1 )2－9＝         4 ( x＋2 ) ( x－1 ) 。     (2) －49＋( x＋3 )2＝          ( x－4 ) ( x＋10 ) 。 
 
 4. 利用乘法公式，在下列各空格中填入適當的數： 

(1) x2＋    10x ＋25＝( x＋   5  )2。      (2) 9x2＋    66x ＋121＝(    3x ＋11 )2。 
(3) x2－4x＋   4 ＝( x－   2  )2。        (4) 16x2－24x＋   9 ＝( 4x－   3  )2。 
(5)     16x2 －48x＋36＝(    4x －6 )2。     (6)     4x2 ＋36x＋81＝(    2x ＋9 )2。 

 
 5. 因式分解下列各式： 

(1) x2＋10x＋25＝      ( x＋5 )2 。 (2) 9x2＋12x＋4＝      ( 3x＋2 )2 。 
(3) x2－12x＋36＝      ( x－6 )2 。 (4) 4x2－20x＋25＝      ( 2x－5 )2 。 
(5) 63x2－210x＋175＝      7 ( 3x－5 )2 。 (6) －48x2＋24x－3＝      －3 ( 4x－1 )2 。 
 

 
 6. 因式分解下列各式： 

(1) ( x－2 )2－2 ( x－2 )＋1＝      ( x－3 )2 。 
(2) ( 3x－1 )2－6 ( 3x－1 )＋9＝      ( 3x－4 )2 。 

 
 7. 因式分解下列各式： 

(1) －x2＋12x－36＝      －( x－6 )2 。         (2) 2x2＋28x＋98＝       2 ( x＋7 )2 。 
(3)  25x2－70x＋49＝       ( 5x－7 )2 。      (4) －4x2＋25＝           －( 2x＋5 ) ( 2x－5 ) 。 
(5) －18x2＋98＝           －2 ( 3x＋7 ) ( 3x－7 ) 。  (6) －x2＋16x－64＝       －( x－8 )2 。 

平方公式的應用8先提公因式再利用平方公式7 
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一、選擇題：每題 5 分，共 25 分 
( A ) 1. 已知 ( x－1 ) ( x＋7 )＝x2＋6x－7，試問下列哪個式子是 x2＋6x－7 的因式？ 

(A) x－1  (B) x＋1  (C) x－7  (D) －x＋7 

( A ) 2. 下列何者是 x2＋x－20 的因式？ 
(A) x－4  (B) x＋4  (C) x－10  (D) x＋10 

( D ) 3. 下列何者是 2x2＋3x＋1 的因式分解？ 
(A) ( 2x－1 ) ( x－1 )  (B) ( 2x－1 ) ( x＋1 ) 
(C) ( 2x＋1 ) ( x－1 )  (D) ( 2x＋1 ) ( x＋1 ) 

( C ) 4. 因式分解 ( x－9 )2－1＝？ 

(A) ( x－8 ) ( x＋10 )  (B) ( x＋8 ) ( x－10 ) 

(C) ( x－8 ) ( x－10 )  (D) (  x＋8 ) ( x＋10 ) 

( B ) 5. 下列何者是 x2－3x＋2 和 x2－4x＋3 的公因式？ 

(A) x＋1  (B) x－1  (C) x－2  (D) x－3 

二、填充題：每格 5 分，共 75 分 
 1. (1) 已知 x－2 為多項式 x2＋x－a 的因式，則 a＝    6 。 

(2) 已知 ( x＋3 ) ( x－a ) 為多項式 x2－x－12 的因式分解，則 a＝    4 。 

 2. 在下列空格中填入適當的多項式： 
(1) 9x2＋24x＋16＝(       3x＋4  )2。 
(2) 12x2－60x＋75＝3 (       2x－5  )2。 

 3. 因式分解下列各式： 
(1) 3x2－5x＝         x ( 3x－5 ) 。  (2) 4x2－28x＋49＝         ( 2x－7 )2 。 
(3) x2－16＝         ( x＋4 ) ( x－4 ) 。   (4) 36x2－1＝           ( 6x＋1 ) ( 6x－1 ) 。 

 4. 因式分解下列各式： 
(1) x ( x＋1 )＋x ( x＋2 )＝        x ( 2x＋3 ) 。 
(2) ( x＋2 ) ( x－3 )＋( x＋2 ) ( x＋4 )＝          ( x＋2 ) ( 2x＋1 ) 。 
(3) ( 2x＋1 ) ( 3x－4 )＋( 3x－4 )2＝          ( 3x－4 ) ( 5x－3 ) 。 
(4) ( 7x－3 ) ( 4x－3 )－7x＋3＝            4 ( 7x－3 ) ( x－1 ) 。 
(5) ( 4x2＋5x )－( 12x＋15 )＝          ( 4x＋5 ) ( x－3 ) 。 

 5. 因式分解 ( 2x－1 ) ( 2x＋1 )－( x＋3 ) ( 1－2x )＝          ( 2x－1 ) ( 3x＋4 ) 。 

6. 因式分解 16－( x＋7 )2＝           －( x＋11 ) ( x＋3 ) 。 

 
   

數學(三) 7 3-1
提公因式法與乘法公式因式分解
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無所不載物流有三種貨車，甲型每臺載貨量 ( x＋5 ) 噸，共 

( 2x－10 ) 輛，乙型每臺載貨量 ( 2x＋10 ) 噸，共 ( 3x－15 ) 輛。 

董事會想換成每臺載貨量 ( 4x－20 ) 噸的丙型，請問： 

(1) 無所不載物流目前甲型和乙型貨車可承載的載貨量總共 

幾噸？( 列式即可，不須化簡 ) 
(2) 若甲、乙兩型全換成丙型車種，需要幾輛才能維持原 

有的總載貨量？ 
 

解 
(1) 總載貨量＝甲型每臺載貨量×車輛數＋乙型每臺載貨量×車輛數 

＝( x＋5 ) ( 2x－10 )＋( 2x＋10 ) ( 3x－15 ) 
(2) 總載貨量＝( x＋5 ) ( 2x－10 )＋( 2x＋10 ) ( 3x－15 ) 

＝2 ( x＋5 ) ( x－5 )＋2 ( x＋5 ) ( 3x－15 ) 
＝2 ( x＋5 )［( x－5 )＋( 3x－15 )］ 

＝2 ( x＋5 )［x－5＋3x－15］ 
＝2 ( x＋5 ) ( 4x－20 ) 
＝( 4x－20 ) ( 2x＋10 ) 
＝丙型每臺載貨量×車輛數 

故需要 ( 2x＋10 ) 輛。 
 
 
 
 
 

分數 評分指引 

3 解題策略正確，能清楚表達解題過程，且兩個小題答案皆正確無誤。 

2 兩小題列式皆正確，但第(2)小題計算錯誤。 

1 
僅正確計算第(1)小題。 

只說明第(2)小題可用因式分解得所需答案但過程錯誤，以致答案錯誤。 

0 只有答案或與題目無關；策略不清或錯誤。 

 

x＋5甲 

乙 

丙 

2x＋10 

4x－20 
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3-2  利用十字交乘法因式分解 

 
 
 
▲ 利用十字交乘法因式分解： 

(1) x2 項係數是 1 時， (2) x2 項係數不是 1 時， 
  x2＋( a＋b ) x＋ab＝( x＋a ) ( x＋b )。   acx2＋( ad＋bc ) x＋bd＝( ax＋b ) ( cx＋d )。 
 
 
 
 

 x2 項係數為 1 的因式分解1  
因式分解下列各式： 
(1) x2＋5x＋6＝         ( x＋2 ) ( x＋3 ) 。 
 
 
 
(2) x2＋10x＋24＝         ( x＋4 ) ( x＋6 ) 。 
 
 
 
(3) x2－10x＋21＝         ( x－3 ) ( x－7 ) 。 
 
 
 
(4) x2－15x＋56＝         ( x－7 ) ( x－8 ) 。 
 
 
 

(5) x2－2x－15＝         ( x＋3 ) ( x－5 ) 。 
 
 
 
(6) x2＋6x－16＝         ( x－2 ) ( x＋8 ) 。 
 
 
 

 x2 項係數不為 1 的因式分解2
因式分解下列各式： 
(1) 2x2＋7x＋3＝         ( x＋3 ) ( 2x＋1 ) 。 
 
 
 
(2) 5x2－34x－7＝         ( x－7 ) ( 5x＋1 ) 。 
 
 
 
(3) 18x2－29x＋3＝         ( 2x－3 ) ( 9x－1 ) 。 
 
 
 
(4) 15x2－19x－10＝        ( 3x－5 ) ( 5x＋2 ) 。 
 
 
 
(5) －6x2＋19x－8＝          －( 2x－1 ) ( 3x－8 ) 。

 
 
 
(6) －21x2＋41x－10 
  ＝          －( 3x－5 ) ( 7x－2 ) 。 
 
 

 

 

1      a 
1      b 

  a＋b   一次項係數 

a        b 
c        d 
   bc＋ad    一次項係數 

利用十字交乘法因式分解 1
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某育幼院院長為了保護孩童免於跌倒傷害，於是購買三種樣式的巧拼打算將遊戲室的地板鋪滿，已

知院長購買了 15 塊大正方形巧拼，61 塊長方形巧拼，56 塊小正方形巧拼，且三種巧拼的面積分別

為 x2、x、1。若可將全部的巧拼拼成一個無空隙的大長方形巧拼，則此大長方形巧拼的兩邊為

       3x＋8 、       5x＋7 。 

 

 

 

 1. 因式分解下列各式： 
(1) x2＋10x＋21＝         ( x＋3 ) ( x＋7 ) 。 
(2) x2＋10x＋9＝         ( x＋1 ) ( x＋9 ) 。 
(3) x2－5x＋6＝         ( x－2 ) ( x－3 ) 。 
(4) x2－14x＋45＝         ( x－5 ) ( x－9 ) 。 
(5) x2－2x－3＝          ( x＋1 ) ( x－3 ) 。 
(6) x2＋3x－10＝         ( x－2 ) ( x＋5 ) 。 

 
 2. 因式分解下列各式： 

(1) 2x2＋27x＋13＝          ( x＋13 ) ( 2x＋1 ) 。 
(2) 8x2－25x＋3＝          ( x－3 ) ( 8x－1 ) 。 
(3) 10x2＋21x－10＝          ( 2x＋5 ) ( 5x－2 ) 。 
(4) 35x2－67x＋30＝          ( 7x－5 ) ( 5x－6 ) 。 
(5) －6x2＋25x－25＝          －( 2x－5 ) ( 3x－5 ) 。 
(6) －5x2＋22x－8＝          －( x－4 ) ( 5x－2 ) 。 

 
 3. 某公共建設今年修建時，邀請了國外小有名氣的藝術家師協助設計大廳地板，於是使用各樣花

色的彩色瓷磚拼成，已知設計師使用了 8 塊大正方形、58 塊長方形、105 塊小正方形的瓷磚，

且面積分別為 x2、x、1。若該設計師打算將全部的瓷磚拼成一塊大長方形，則此大長方形的兩

邊為       4x＋15 、       2x＋7 。 

 

 

 

因式分解的應用問題3 
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一、選擇題：每題 5 分，共 25 分 
( B ) 1. 下列何者是 2x2＋7x＋3 的因式？ 

(A) x－3  (B) 2x＋1  (C) 2x－1  (D) x＋1 

( A ) 2. 設 6x2＋x－15＝( ax＋b ) ( cx＋d )，其中 a、b、c、d 皆為整數，且 a＞c＞0，則下列何者

正確？ 
(A) d＝－3  (B) c＝3  (C) b＝－5  (D) a＝2 

( C ) 3. 若 27x2＋bx－40 可因式分解為 ( 3x＋a ) ( 9x＋10 )，則 ( a , b ) 在第幾象限？ 

(A) 一  (B) 二  (C) 三  (D) 四 

( B ) 4. 設 x2＋ax＋15＝( x＋5 ) ( x＋q )，則下列何者正確？ 
(A) a＝－8  (B) q＝3  (C) a＝2  (D) aq＜0 

( C ) 5. 小堇參加剪紙活動，他將一張面積為 ( 3x2＋3x－3 ) 平方公分的色紙修剪成長方形紙 
帶。已知過程中修剪掉不用的紙張面積為 ( x＋5 ) 平方公分，則此長方形紙帶的兩邊 
可能為何？ 
(A) ( 3x＋4 ) 公分、( x－1 ) 公分 
(B) ( 2x＋2 ) 公分、( 2x－1 ) 公分 
(C) ( 3x－4 ) 公分、( x＋2 ) 公分 
(D) ( 2x＋3 ) 公分、( 2x－2 ) 公分 

 
二、填充題：每格 5 分，共 65 分 
 1. 因式分解下列各式： 

(1) x2－6x＋5＝          ( x－5 ) ( x－1 ) 。 

 (2) ( x＋2 ) ( x－4 )－7＝          ( x＋3 ) ( x－5 ) 。 

 (3) 6x2－29x＋35＝          ( 2x－5 ) ( 3x－7 ) 。 

 (4) 6x2－7x－90＝            ( 2x－9 ) ( 3x＋10 ) 。 

 (5)  24x2－18x－15＝            3 ( 2x＋1 ) ( 4x－5 ) 。 

 (6)－15x2－16x＋15＝          －( 3x＋5 ) ( 5x－3 ) 。 

 (7) 15x2＋44x＋21＝              ( 3x＋7 ) ( 5x＋3 ) 。 

數學(三) 8 3-2
利用十字交乘法因式分解
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 2. 在下列各題的空格中填入適當的正整數： 
 (1) x2＋(           12 ) x＋35＝［x＋(           7 )］( x＋5 )。 

 (2) x2－7x－18＝［x＋(   2 )］［x－(   9 )］。 

 (3) 5x2＋16x＋3＝［(           5 ) x＋1］［(           1 ) x＋3］。 

 

三、計算題：每題 5 分，共 10 分 
 1. 設一長方形的面積為 ( 3x2＋x－10 ) 平方公分，若寬為 ( x＋2 ) 公分，則周長為多少公分？ 

解：3x2＋x－10＝( x＋2 ) ( 3x－5 ) 
 長為 ( 3x－5 ) 公分 
故周長＝2 ( 3x－5＋x＋2 ) 
   ＝2 ( 4x－3 ) 
   ＝8x－6 ( 公分 ) 
答：( 8x－6 ) 公分 

 
 
 
 

 2. (1) 因式分解 x2＋( x＋1 ) ( x＋2 )－4。 ( 2 分 ) 

(2) 用(1)的結果求 982＋99×100－4 的值。 ( 3 分 ) 
解：(1) 原式＝x2＋( x2＋3x＋2 )－4 

    ＝2x2＋3x－2 
    ＝( 2x－1 ) ( x＋2 ) 
(2) 令 x＝98， 
  所求＝( 2×98－1 ) ( 98＋2 )＝19500。 
答：(1) ( 2x－1 ) ( x＋2 )；(2) 19500 
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有甲乙兩紙片，交疊情形如圖(一)，已知甲的寬 

為 x－1，交疊後，圖形面積為 7x2－4x－3，重疊 

處為一正方形，若將甲與乙重新擺放，且沒有重 

疊如圖(二)，試回答下列問題： 

(1) 圖(一)重疊處面積為何？ 

(2) 圖(二)的周長為何？ 

解 
(1) 依題意，重疊處為一正方形，且邊長為甲的寬＝x－1， 

故重疊處面積＝( x－1 )2。 

(2) 圖(一)面積＝甲面積＋乙面積－重疊處面積， 

圖(二)面積＝甲面積＋乙面積＝圖(一)面積＋重疊處面積 
＝7x2－4x－3＋( x－1 )2 

＝7x2－4x－3＋x2－2x＋1 
＝8x2－6x－2 
＝2 ( 4x2－3x－1 ) 
＝2 ( 4x＋1 ) ( x－1 ) 
＝( 8x＋2 ) ( x－1 ) 
周長 
＝2［( 8x＋2 )＋( x－1 )］ 

＝2 ( 9x＋1 ) 
＝18x＋2 

 

分數 評分指引 

3 解題策略正確，能清楚表達解題過程且答案正確。 

2 
第(1)小題計算結果正確，第(2)小題能推論出圖 ( 二 ) 面積＝圖 ( 一 ) 面積＋重

疊處面積。 

1 僅第(1)小題計算結果正確，第(2)小題空白。 

0 只有答案或與題目無關；策略模糊不清或錯誤。 

 

 
 

 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 

 

 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 

圖(二) 

圖(一) 
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4-1  因式分解法解一元二次方程式 

 
 
 
1. 一元二次方程式：可化成 ax2＋bx＋c＝0 的等式 ( 其中 a、b、c 為已知數，且 a≠0 )。 
2. 一元二次方程式的未知數用一個數代入，如果能使方程式兩邊的值相等，這個數就是此方程 

式的解或根。 
3. 可利用提公因式、和的平方公式、差的平方公式、平方差公式或十字交乘法等因式分解法解 

一元二次方程式。 
4. 當一個一元二次方程式有兩個相同的解，則稱這個解為一元二次方程式的重根或等根。 

 
 一元二次方程式的判別1  
下列何者不是一元二次方程式？ 
(A) x2＋3x＋3＝0   
(B) 4x2   
(C) 7x＋1＝x2＋x＋7   
(D) x2－9x＋1＝－x2 
答： (B)________。 
 
 

 檢驗方程式的解2
下列哪一個方程式的解與 2x2＋4x－30＝0 的

解相同？ 
(A) x2－2x－15＝0   
(B) x2＋2x－15＝0   
(C) x2＋8x－15＝0   
(D) x2－8x－15＝0 
答： (B)________。 
 

 
 利用提公因式法解方程式Ⅰ3  
解下列各一元二次方程式： 
(1) x2－4x＝0，x＝ 0 或 4__________。 
 
 

(2) 5x2＋10x＝0，x＝ 0 或 －2____________。 
 
 

(3) x2－
1
 7  x＝0，x＝ 0 或 

1
 7 __________。 

 
 

 利用提公因式法解方程式Ⅱ4
解下列各一元二次方程式： 
(1) －2x ( x＋2 )＋3 ( x＋2 )＝0， 

x＝
3
 2  或 －2____________。 

(2) 6 ( x＋1 )2＝4 ( x＋1 )， 

x＝ －
1
 3  或 －1______________。 

(3) 2 ( 5x＋2 )2＝4 ( 5x＋2 )， 

x＝ 0 或 －
2
 5 ____________。 

 

 

第 4  一元二次方程式 章 

因式分解法解一元二次方程式 1
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 利用平方差公式解方程式5  
解下列各一元二次方程式： 
(1) x2－121＝0，x＝ 11 或 －11____________。 
 
 

(2) 4x2－9＝0，x＝
3
 2  或 －

3
 2 ______________。 

 
 

(3) －25x2＋64＝0，x＝
8
 5  或 －

8
 5 _____________。 

 

 利用和或差的平方公式解方程式6
解下列各一元二次方程式： 
(1) x2＋16＝－8x，x＝ －4 ( 重根 )______________。 
 

(2) 4x2＋12x＋9＝0，x＝ －
3
 2  ( 重根 )______________。 

 

(3) x2＋36＝12x，x＝ 6 ( 重根 )____________。 
 

(4) 49x2－70x＋25＝0，x＝
5
 7  ( 重根 )____________。 

 
 
 利用十字交乘法解方程式7  
解下列各一元二次方程式： 
(1) x2＋2x－3＝0，x＝ 1 或 －3__________。 
 
 

(2) 8x2－2x－15＝0，x＝ －
5
 4  或 

3
 2 ____________。 

 
 

(3) 9x2－17x－2＝0，x＝ －
1
 9  或 2____________。 

 
 
 

 化簡方程式後再求解8
解下列各一元二次方程式： 

(1) ( 2x＋3 ) ( x＋1 )＝1， 

x＝ －2 或 －
1
 2 ______________。 

 
 
(2) ( 4x＋3 ) ( 2x－5 )＝－11， 

x＝ －
1
 4  或 2____________。 

 
 

 
 判斷解方程式的步驟9  
解方程式 3x2＋5x＋2＝2x2＋5x＋3的步驟如下，

試問從哪一個步驟開始有誤？ 
(A) 第一步：兩邊分別因式分解，得  

( 3x＋2 ) ( x＋1 )＝( 2x＋3 ) ( x＋1 ) 
(B) 第二步：等號兩邊同時除以公因式  

( x＋1 )，得 3x＋2＝2x＋3 
(C) 第三步：等號兩邊同時減去 2x，得 

x＋2＝3 
(D) 第四步：等號兩邊同時減去 2，得 x＝1 
答： (B)________。 
 
 
 

 化為整係數方程式再求解Ⅰ10
解下列各一元二次方程式： 

(1) 
4
 5 x

2＋
1
 3 x＝0，x＝ 0 或 －

5
 12 ____________。 

 

(2) 0.25x2＋16＝4x，x＝ 8 ( 重根 )____________。 
 

(3) x ( 1＋
7
 5 x )＝

1
 10  (－11＋15x2 )， 

x＝ －1 或 11____________。 
 

(4) x ( 
1
 2 ＋x )＝

3
 2  ( 6－x2 )，x＝ －2 或 

9
 5 _________。 
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(1)  
2
 3  x2－2x＋4a＝0 有一解為－1，則 a＝

－
2
 3 ________，此方程式的另一解為 4______。 

 
 
(2) 若一元二次方程式( x＋2 )2－ax＋4＝0 有

一解為，則－4a＝ －2________，此方程式的

另一解為 －2________。 
 

(1) 若 x2＋px＋q＝0 的解為 2 和 3，則 
p＝ －5________，q＝ 6______。 

 
 
 
(2) 若 x2＋mx＋n＝0 的解為 3 和－2，則 

m＝ －1________，n＝ －6________。 
 
 

 

 1. 下列何者化簡後是 x 的一元二次方程式？答： (B)________。 
(A) 5x2＋x－7＝－3x＋5x2＋10  (B) x2－2x＝－x ( x－2 )  
(C) ( x－2 ) ( 2x－3 )＝2x2     (D) x2－2＝－3x＋x2 

 
 2. 下列哪一個方程式與 2x2－8x＋3＝0 有相同的解？答： (C)________。 

(A) x2－4x＋3＝0   (B) 4x2－16x＋3＝0   

(C) x2－4x＋
3
 2 ＝0  (D) 

2
 3 x

2＋
8
 3 x＋1＝0 

 
 3. 解下列各一元二次方程式： 

(1) x2＋9x＝0，x＝ 0 或 －9__________。   (2) 2x2－5x＝0，x＝ 0 或 
5
 2 __________。 

(3) －x2－
4
 3 x＝0，x＝ 0 或 －

4
 3 ____________。 

 
 4. 解下列各一元二次方程式： 

(1) ( 2x＋3 )2－4 ( 2x＋3 )＝0，x＝ －
3
 2  或 

1
 2 ____________。 

(2) 7 ( x－2 )2＝3 ( x－2 )，x＝ 2 或 
 17 
 7 __________。 

(3) 6 ( 3x＋1 )2＝3x＋1，x＝ －
1
 3  或 －

5
 18 ________________。 

 
 5. 解下列各一元二次方程式： 

(1) x2－225＝0，x＝ 15 或 －15______________。   

(2) 25x2－1＝0，x＝
1
 5  或 －

1
 5 ______________。 

 

已知兩解，求方程式12已知其中一解，求方程式另一解11 
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6. 解下列各一元二次方程式： 

(1) x2＋10x＋25＝0，x＝ －5 ( 重根 )______________。    (2) 441x2＋9＝－126x，x＝ －
1
 7  ( 重根 )________________。 

(3) 81x2－36x＋4＝0，x＝
2
 9  ( 重根 )______________。 

 
 7. 解下列各一元二次方程式： 

(1) 2x2－x－3＝0，x＝
3
 2  或 －1______________。      (2) x2－6x＋13＝x＋1，x＝ 3 或 4__________。 

 

 8. 解下列各一元二次方程式： 

(1) ( 3x－1 ) ( 2x＋1 )＝1，x＝
1
 2  或 －

2
 3 ____________。  (2) ( 7x－1 ) ( 2x＋9 )＝79，x＝ －

11
 2  或 

8
 7 ____________。 

 
 
 9. 解 3x2＋x－2＝2x2＋5x＋3 的步驟如下，試問從哪一個步驟開始有誤？答： (B)________。 

(A) 兩邊分別因式分解，得 ( 3x－2 ) ( x＋1 )＝( 2x＋3 ) ( x＋1 ) 
(B) 等號兩邊同時除以 x＋1，得 3x－2＝2x＋3 
(C) 等號兩邊同時減去 2x，得 x－2＝3 
(D) 等號兩邊同時加上 2，得 x＝5 

 
 
10. 解下列各一元二次方程式： 

(1) 
1
 2  x2－8x＝0，x＝ 0 或 16__________。      (2) 3.2x2＋8x＋5＝0，x＝ －

5
 4  ( 重根 )________________。 

 
 
11. 解下列各一元二次方程式： 

(1) 
 4 
 9  ( x＋1 )2－( 1＋x )＝0，x＝ －1 或 

 5 
 4 ______________。 

(2) x ( 1－2x )＝
2
 3  (－1＋4x2 )，x＝ －

2
 7  或 

1
 2 ____________。 

 
 

12. 若一元二次方程式 x2＋7x＋9a＝0 有一解為－3，則 a＝
4
 3 ______，此方程式的另一解為 －4______。 

 
 
13. (1) 若 x2＋px＋q＝0 的解為 1 和－6，則 p＝ 5______，q＝ －6________。 

(2) 若 x2＋mx＋n＝0 的解為 4 和 2，則 m＝ －6________，n＝ 8______。 
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一、選擇題：每題 5 分，共 25 分 
( C ) 1. 下列何者為一元二次方程式？ 

(A) x2＋2x＋4  (B) 4x＋3  (C) 5x2＋x＋2＝0  (D) 3x－2y＋12＝0 

( D ) 2. －3 是下列哪一個方程式的根？ 
(A) x2－3x＝0  (B) 3x2＝0  (C) x2＋3＝0  (D) x2＋3x＝0 

( A ) 3. 方程式 ( x－3 ) ( x＋2 )＝0 的解為下列何者？ 
(A) 3 和 －2  (B) －3 和 －2  (C) 3 和 2  (D) －3 和 2 

( B ) 4. 設 x2－1＝13×15，則 x＝？ 
(A) ±13  (B) ±14  (C) ±15  (D) ±16 

( C ) 5. 若 ( 5x－1 ) ( x＋1 )＝0，則 x＝？  

(A) －1  (B) 
 1 
 5   (C) －1 或 

 1 
 5   (D) 1 或 －

 1 
 5  

二、填充題：每格 5 分，共 65 分 
 1. 解下列各方程式： 
(1) x2＝9，x＝       ±3 。 
 

(2) 4x2－7x＝0，x＝
        

0 或 
 7 
 4 。 

 
(3) x2＋x－6＝0，x＝        －3 或 2 。 
 

(4) 25x2－40x＋16＝0，x＝
        

 4 
 5  ( 重根 ) 。 

 

(5) 3x2＋14x－24＝0，x＝
        

－6 或 
 4 
 3 。 

 
(6) x ( x－2 )＝4x＋27，x＝        －3 或 9 。 
 

(7) 
 1 
 3 x

2＋
 2 
 3 x＋

 1 
 3 ＝0，x＝        －1 ( 重根 ) 。 

 

(8) 25x2＋1＝10x，x＝
        

 1 
 5  ( 重根 ) 。 

數學(三) 9 4-1 
因式分解法解一元二次方程式
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   (9) ( 2x－5 ) ( 3x－5 )＝( 2x－5 ) ( 5x－2 )，x＝
        

 5 
 2  或 －

 3 
 2 。 

 

(10) 
 x2－9 

 2  ＝
 x ( x＋3 ) 

 3  ，x＝       9 或－3 。 

 

(11) (  3x－2 )2＝(  4x＋3 )2，x＝
         

 －
 1 
 7  或 －5 。 

 
 
 2. 已知－1、7 是 x2＋ax－b＝0 的兩根，則 a＝     －6 ，b＝     7 。 
 
 
三、計算題：每題 5 分，共 10 分 

 1. 已知 x 的一元二次方程式 x2＋x＋( m2－5m＋4 )＝0 有一個解為 0，則 m＝？ 
解：將 x＝0 代入 x2＋x＋( m2－5m＋4 )＝0， 

得 m2－5m＋4＝0 
 ( m－4 ) ( m－1 )＝0 
 m＝4 或 m＝1 
答：m＝4 或 m＝1 

 

 

 2. 設 a、b、c 為整數，且 2 為 x2－ax＋6＝0 的一根。已知 a、b 為 x2－4x＋c＝0 的兩根，則 

a、b、c 分別為何？ 
解：將 x＝2 代入 x2－ax＋6＝0， 

則 4－2a＋6＝0，a＝5。 

將 x＝5 代入 x2－4x＋c＝0， 

則 25－20＋c＝0，c＝－5， 

所以 x2－4x－5＝0，( x＋1 ) ( x－5 )＝0， 

x＝－1 或 5，b＝－1， 

故 a＝5，b＝－1，c＝－5。 
答：a＝5，b＝－1，c＝－5 
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有三張面積分別為( 4x＋9 ) ( 2x＋1 )、( 4x＋9 ) ( 2x＋3 ) 、 

( 4x＋9 ) ( 2x＋5 )矩形紙張，由左到右重疊擺放如右圖，重 

疊處的寬度為 x，形成一個面積為 169 的大矩形 K，則： 

(1) 以 x 表示大矩形 K 的面積。 

(2) 求 x 的值。 

解 
(1) K 的面積＝( 4x＋9 ) ( 2x＋1 )＋( 4x＋9 ) ( 2x＋3 )＋( 4x＋9 ) ( 2x＋5 )－2x ( 4x＋9 ) 

＝( 4x＋9 ) ( 2x＋1＋2x＋3＋2x＋5－2x ) 
＝( 4x＋9 ) ( 4x＋9 ) 
＝( 4x＋9 )2 

故 K 的面積為 ( 4x＋9 )2。 

(2) 由(1)可知，K 的面積＝( 4x＋9 )2＝169  

    4x＋9＝±13 
    4x＝4 或－22 

    x＝1 或－
 11 
 2   ( 負數不合 ) 

故 x＝1。 
 
 
 
 
 
 
 
 

 

分數 評分指引 

3 解題策略正確，能清楚表達解題過程且兩個小題答案皆正確無誤。 

2 第(1)小題正確，但第(2)小題推論錯誤。 

1 第(1)小題列式正確，但化簡錯誤。 

0 只有答案或與題目無關；策略不清或錯誤。 

x x 
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4-2  配方法與一元二次方程式的公式解 

 
 
 
1. 將一個一元二次方程式 ax2＋bx＋c＝0 改寫成 ( mx＋n )2＝k 的型式進而求解，這種方法稱為 

配方法。 
2. 配方法解一元二次方程式的步驟如下： 

(1) 先將 x2 項與 x 項移到等號左邊，常數項移到等號右邊，合併同類項。 
(2) 再將 x2 項係數變成 1 ( 兩端同除以 x2 項係數 )。 

(3) 等號兩邊同加一數 ( 
 x 項係數 

 2  )2，並將左邊的式子寫成一完全平方式。 

(4) 利用平方根的概念解方程式。 
 
 解型如 k ( ax＋b )2＝c 的方程式1  
解下列各一元二次方程式： 
(1) x2－7＝0，x＝ ±  7 ____________。 

 

(2) ( 9x＋4 )2－7＝0，x＝
 －4±  7  

 9 ______________。 

 

(3) －2 ( x＋7 )2＋5＝0，x＝ －7±
 10  
 2 _____________。 

 配完全平方式Ⅰ2
請在下面的空格內填入適當的數： 
(1) x2＋4x＋ 4_____＝( x＋ 2_____ )2。 
 
(2) x2－12x＋ 36_____＝( x－ 6_____ )2。 
 

(3) x2＋5x＋
 25 
 4 _______＝( x＋

5
 2 _______ )2。 

 

(4) x2－
6
 5  x＋

9
 25 _______＝( x－

3
 5 _______ )2。 

 

 
請在下面的空格內填入適當的數： 
(1) 25x2＋10x＋ 1_____＝( 5x＋ 1_____ )2。 

(2) 4x2＋28x＋ 49_____＝( 2x＋ 7_____ )2。 

(3) 81x2－36x＋ 4_____＝( 9x－ 2_____ )2。 

 配完全平方式Ⅲ4
若 9x2－( m－5 ) x＋25 可以配成完全平方式，

則 m 值為 35 或 －25______________。 
 
 
 

 
利用配方法解下列各一元二次方程式： 
(1) x2－4x－2496＝0，x＝ 52 或 －48______________。 
 
 

(2) x2－5x＋3＝0，x＝
 5±  13  

 2 ______________。 

 
 

利用配方法解下列各一元二次方程式： 

(1) 2x2－
1
 2  x－1＝0，x＝

 1±  33  
 8 ______________。 

 

(2) 3x2＋8x＋1＝0，x＝
 －4±  13  

 3 _______________。 

(3) －x2－x＋
5
 8 ＝0，x＝

 －2±  14  
 4 _______________。 

利用配方法解方程式Ⅱ6利用配方法解方程式Ⅰ5 

配完全平方式Ⅱ3 

配方法 1
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已知利用配方法解 4x2－6x＋1＝0，可得 

x＝
3±  m 

 4 ，則 m＝ 5______。 

 

已知利用配方法解 2x2＋x＋m＝0，可得 

x＝
－1±  17 

 4 ，則 m＝ －2________。 

 

 

 1. 解下列各一元二次方程式： 

(1) x2－9＝0，x＝ ±3________。     (2) 3x2－5＝0，x＝ ±
  15  

 3 __________。 

(3) 3 ( x＋8 )2－5＝0，x＝ －8±
  15  

 3 ________________。 

 
 
 2. 請在下面的空格內填入適當的數： 

(1) x2＋12x＋ 36______＝( x＋ 6______ )2。           (2) x2－6x＋ 9______＝( x－ 3______ )2。 

(3) x2＋3x＋
9
 4 ________＝( x＋

3
 2 ________ )2。        (4) x2－7x＋

 49 
 4 ________＝( x－

7
 2 ________ )2。 

(5) x2＋
4
 7  x＋

4
 49 ________＝( x＋

2
 7 ________ )2。       (6) x2－

3
 5  x＋

9
 100 ________＝( x－

3
 10 ________ )2。 

 

 4. 請在下面的空格內填入適當的數： 
(1) 144x2＋48x＋ 4______＝( 12x＋ 2______ )2。      (2) 49x2－84x＋ 36______＝( 7x－ 6______ )2。 

 
 5. 若 25x2＋kx＋64 為一完全平方式，則 k＝ ±80________。 

 

 6. 解一元二次方程式 x2－2x－9999＝0，x＝ －99 或 101______________。 

 

 7. 利用配方法解下列各一元二次方程式： 

(1) x2＋6x＋4＝0，x＝ －3±  5 ____________。           (2) x2－
1
 3  x－1＝0，x＝

 1±  37  
 6 ______________。 

 

 8. 利用配方法解下列各一元二次方程式： 

(1) 2x2－5x＋1＝0，x＝
 5±  17  

 4 ______________。        (2) 3x2＋5x＋1＝0，x＝
 －5±  13  

 6 ______________。 

 

 9. 已知利用配方法解 8x2－12x＋3＝0，可得 x＝
 3±  m  

 4 ，則 m＝ 3______。 

 

10. 若 a 為整數，且利用配方法解 ax2＋4x－7＝0，可得 x＝
 －2±  39  

 5 ，則 a＝ 5______。 

 

方程式解的應用8利用配方法解方程式Ⅲ7 
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▲ 若一元二次方程式 ax2＋bx＋c＝0，且 a≠0，其中 b2－4ac 為其判別式， 

(1) 當 b2－4ac＞0 時，則 x＝
 －b±  b2－4ac  

 2a 。 

(2) 當 b2－4ac＝0 時，則 x＝－
b

 2a  ( 重根 )。 

(3) 當 b2－4ac＜0 時，則 x 為無解。 
 
 利用公式解解方程式Ⅰ1  
利用公式解解下列各一元二次方程式： 

(1) x2＋5x－11＝0，x＝
 －5±  69  

 2 ______________。 

 
(2) x2－2x＋2＝0，x＝ 無解________。 
 

(3) 3x2－7x＋2＝0，x＝ 2 或 
1
 3 ____________。 

 

(4) 9x2－12x＋4＝0，x＝
2
 3  ( 重根 )____________。 

 
 

(5) 2x2＋
1
 2  x－1＝0，x＝

 －1±  33  
 8 _____________。 

 

(1) 已知 x 的一元二次方程式 x2＋ax＋49＝0
的解為重根，則 a 的值為 ±14________。 

 
 
 
 
(2) 若 b 為整數，且 x 的一元二次方程式 

4x2＋5x＋b＝0 無解，則 b 的最小值為

2________。 
 
 

 

 1. 利用公式解解下列各一元二次方程式： 

(1) x2－3x＝3，x＝
 3±  21  

 2 ______________。          (2) x2－x＋1＝0，x＝ 無解________。 

 
 2. 利用公式解解下列各一元二次方程式： 

(1) 5x2＋2x－1＝0，x＝
 －1±  6  

 5 ______________。      (2) 3x2－5x＋3＝0，x＝ 無解________。 

 

(3) 20x2＋7x－6＝0，x＝ －
3
 4  或 

2
 5 ______________。     (4) 25x2－20x＋4＝0，x＝

2
 5  ( 重根 )______________。 

 
 

 3. 已知 x 的一元二次方程式 x2＋ax＋9＝0 有重根，則 a＝ ±6_______。 
 

 4.  若 b 為整數，且 x 的一元二次方程式 3x2－7x＋b＝0 無解，則 b 的最小值為 5______。  

判別式的應用2

公式解 2
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一、選擇題：每題 5 分，共 25 分 
( D ) 1. 方程式 x2－6x－7＝0 可化成下列哪一個方程式？ 

(A) ( x＋3 )2＝2  (B) ( x＋3 )2＝16  (C) ( x－3 )2＝2  (D) ( x－3 )2＝16 

( B ) 2. 若 x2＋6x－7＝( x＋a )2＋b，則 a＋b＝？ 
(A) 19  (B)－13  (C) 13  (D) －19 

( C ) 3. 若 x2－4x＋1 加上 k 後，才能化為完全平方式，則 k＝？ 
(A) 1  (B) 2  (C) 3  (D) 4 

( C ) 4. 若 ( x－3 )2＝5，則 x＝？ 
(A) ±  5   (B) －3±  5   (C) 3±  5   (D) ±  8  

( A ) 5. 利用配方法可將 3x2＋4x＋1＝0 化簡得 ( x＋a )2＝b，則 a＋b＝？  

(A) 
 7 
 9   (B) 

 9 
 7   (C) －

 7 
 9   (D) －

 9 
 7  

二、填充題：每格 5 分，共 65 分 
 1. 解下列各方程式： 

(1) ( x－3 )2＝25，x＝       8 或 －2 。 
(2)  5 ( 2x＋3 )2＝45，x＝       0 或 －3 。 

(3) x2＋2x－4＝0，x＝        －1±  5 。 

(4) ( 4x＋1 )2－50＝0，x＝
        

 －1±5  2  
 4 。 

(5) 2x2－3x－2＝0，x＝
        

2 或 －
 1 
 2 。 

 (6) 3x2－7x＋5＝0，x＝        無解 。 

 (7)－x2－9＝6x，x＝        －3 ( 重根 ) 。 

 (8) x2－4x＝396，x＝        22 或 －18 。 
 

 
 2. 利用配方法解 x2＋2x－899＝0，得 x＝       －31 或 29 。 
 
 
 3. 若 x2－8x＋p＝0 可配方成 ( x－q )2＝1 的型式，則 p＋q＝    19 。 

數學(三) 10 4-2
配方法與一元二次方程式的公式解
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4. 利用公式解解 x2－5x－4＝0，得 x＝
        

 5±  41  
 2 。 

 
 
 5. 若－3±  3 為方程式  x2＋6x＋a＝0 的解，則 a＝    6 。 
 
 

 6. 若 x＝
 3＋  7  

 2 ，則 ( 2x－3 )2－5＝    2 。 

 
 
三、計算題：每題 5 分，共 10 分 
 1. 已知 x 的一元二次方程式 3x2－2x＋m＝0 有重根，求 m 的值。 

解：因為有重根，所以判別式 b2－4ac＝0 
   (－2 )2－4×3×m＝0 
     4－12m＝0，12m＝4， 

  m＝
 1 
 3  

  答：
 1 
 3  

 
 
 
 

2. 利用配方法解 9x2＋18x＋1＝0。 
解：9x2＋18x＋1＝0 

9x2＋18x＝－1 

x2＋2x＝－
 1 
 9  

x2＋2x＋1＝－
 1 
 9 ＋1 

( x＋1 )2＝
 8 
 9  

x＋1＝±
2  2  

 3  

x＝－1±
2  2  

 3 ＝
 －3±2  2  

 3  

答：x＝
 －3±2  2  

 3  
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驚喜大賣場週年慶當天，為了增加人氣，推出前 100 位消費者，限定消費在 1000

元到 10000 元之間，即可參加「過千不過萬，消費越多優惠越多」的活動，其優惠

價公式：優惠價＝ x×(  1－
 1 

 100  ×
 x－1000 

 100  )，其中 x 表示為折扣前的消費金額，依

下列敘述回答問題： 

(1) 小牛當日消費 2400 元，且為前 100 名消費者，則優惠後他應付多少？ 

(2) 若小牛優惠後共付 2400 元，則他優惠的折扣最多為多少錢？ 

解 

(1) 將 x＝2400 代入優惠公式，得優惠後金額＝2400×(  1－
 1 

 100  ×
 2400－1000 

 100  ) 

＝2400×(  1－
 1 

 100  ×
 1400 
 100  ) 

＝2400×(  1－0.14 ) 
＝2064 

故優惠後小牛應付 2064 元。 

(2) 依題意可列式為 x×(  1－
 1 

 100  ×
 x－1000 

 100  )＝2400 

x×(  1－
 x－1000 
 10000  )＝2400 

10000 x－x2＋1000 x＝24000000 
x2－11000x＝－24000000 

 ( x－5500 ) 2＝6250000 
x－5500＝±2500 

x＝8000 或 3000 

故折扣最多為 8000－2400＝5600 ( 元  )。 
分數 評分指引 

3 解題策略正確，能清楚表達解題過程且兩個小題答案皆正確無誤。 

2 第(1)小題答對，第(2)小題列式與推論過程正確，但答案計算錯誤。 

1 僅答對其中一小題；僅第(2)小題列式與推論過程正確，但答案計算錯誤。 

0 只有答案或與題目無關；策略不清或錯誤。 
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4-3  一元二次方程式的應用 

 
 
 
▲ 解題步驟： 設適當的未知數  →  列方程式  →  解方程式  →  選擇適合答案  

 
 一元二次方程式的應用Ⅰ1  
老王有塊正方形的花圃，近期老王想要將其

中一邊拓寬 8 公尺，則其面積變成原來的 3
倍，則原正方形花圃的邊長為 4______公尺。 

 一元二次方程式的應用Ⅱ2
阿豪以長為 100 公尺的鐵絲網，在河邊圍一

長方形的菜園，但沿河邊的一側不圍。若所

圍成的菜園面積為 1250 平方公尺，則菜園較

短的一邊長為 25______公尺。 
 
 
 
 
 
 
 
 
 

 
 一元二次方程式的應用Ⅲ3  
如右圖，在長 10 公尺、 
寬 8 公尺的長方形土 
地上，開闢等寬的道 
路，其中白色部分為 
四個面積相等的花圃。 

若花圃的面積占全部面積的 
7

 16 ，則道路 

的寬度為 1______公尺。 
 

 一元二次方程式的應用Ⅳ4
某商店一個售價 120 元的商品，通常一天可

以賣出 300 個。若此商品每加價 1 元，則每

天少賣出 3 個。已知某日該商品共賣得 31500
元，且售價比 120 元多，則該日此商品一個

的售價為 150________元。 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 

應用問題 1

10 公尺

8 公尺
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 1. 阿豪於河邊欲以 40 公尺長的鐵絲圍成一面積為 200 平方公尺的長方形養鴨區，其中靠河邊的一

側不圍，則養鴨區的長邊為 20______公尺，短邊為 10______公尺。 
 
 
 
 
 
 2. 有一長方形草地，長為 28 m，寬為 20 m。今打算在內部開 

闢三條等寬的道路，如右圖，使剩餘草地面積為 320 m2， 
則路寬應為 4______m。 

 
 
 
 
 
 3. 小琪最近被分配負責照顧教室的長方形花圃，已知該花圃的長是寬的 3 倍多 10 公分，且面積為

8000 平方公分，則該花圃的長為 160______公分。 
 
 
 
 
 
 4. 電影院每張票價 80 元，觀眾有 1000 人，若票價每減 1 元，則觀眾就增加 15 人。已知某日此電

影院收入為 79625 元，則每張票價應減 15______元。 

20

28
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一、選擇題：每題 5 分，共 25 分 
( D ) 1. 有一長方形草地長 20 公尺，寬 10 公尺，在其內部沿著四周開闢一條等寬的小路。若剩

餘草地面積是 24 平方公尺，則路寬為多少公尺？ 
(A) 1  (B) 2  (C) 3  (D) 4 

( B ) 2. 有大小兩個正方形，小正方形的邊長比大正方的邊長少 4 公分，且面積和為 40 平方公 
分，則大正方形的邊長為多少公分？ 
(A) 2  (B) 6  (C) 10  (D) 15 

( D ) 3. 某校共有學生 3000 人，若各年級每班人數相等，且每班人數的一半加上 20，恰好是全

校所有的班級數，則每班有多少人？ 
(A) 30  (B) 40  (C) 50  (D) 60 

( A ) 4. 承上題，試問全校共有多少個班級？ 
(A) 50  (B) 45  (C) 40  (D) 35 

( B ) 5. 琪琪向上丟一顆棒球，設 x 秒後離地面高度為 (－2x2＋15x＋27 ) 公尺，則幾秒後棒球 
回到地面？ 
(A) 12  (B) 9  (C) 6  (D) 3 

二、填充題：每格 5 分，共 65 分 
 1. 已知一個長方形的面積為 60 平方公尺，且長比寬多 4 公尺，則： 

(1) 設寬為 x 公尺，則依題意可列出長為      x＋4 公尺。 
(2) 此長方形的周長為      32 公尺。 
 

 
 2. 若一個長方形的長為寬的 2 倍少 1 公尺，且對角線長為  65 公尺，則長為    7  

公尺，寬為    4 公尺。 
 
 
 3. 已知三個連續正整數的平方和為 302，則此三數為        9、10、11 。 
 
 

 4. 如右圖，已知直角三角形中，兩股長分別為 x、x＋2，且斜邊長為 

8，則 x＝      －1＋  31 。 
 
 
 5. 若大、小兩正數的乘積為 96，且大數比小數多 4，則小數為    8 。 

x

x+2

8

數學(三) 11 4-3
一元二次方程式的應用
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 6. 已知小明四年後的年齡與八年前年齡的平方相等，則小明今年    12 歲。 
 
 
 7. 小芳在計算某正數的平方時，誤算成該數的 2 倍。若所求得的結果比正確答案少 63，則原來的

正數為    9 。 
 
 8. 某商人購買了一塊梯形建地，已知該梯形的兩底相差 2 公尺，且高是較長底邊的 2 倍。若該建

地面積為 60 平方公尺，則此建地的高是    12 公尺。 
 
 9. 阿真用長 x 公分的原子筆去量 1 張長方形的紙，發現紙的長度為原子筆的 3 倍長少 1 公 

分，寬度比原子筆長多 3 公分。已知紙張面積為 112 平方公分，則： 

(1) 依題意可列出一元二次方程式為            ( 3x－1 ) ( x＋3 )＝112 。( 不須化簡 ) 

(2) 原子筆長為    5 公分。 
 
10. 若將一個正三角形的一邊長增加 5 公分、另一邊長減少 5 公分、第三邊長不變，會形成一個直

角三角形，則原正三角形的邊長為    20 公分。 
 
 
三、計算題：每題 5 分，共 10 分 
 1. 已知兩正整數相差 5，且平方和為 325，求此兩數的乘積。 

解：設此兩數為 x、x＋5， 
x2＋( x＋5 )2＝325  2x2＋10x＋25＝325 
                 2x2＋10x－300＝0 
         x2＋5x－150＝0 
         ( x－10 ) ( x＋15 )＝0 
         x＝10 或 x＝－15 ( 不合 ) 
故兩數為 10 和 15，乘積為 10×15＝150。 
答：150 

 

 2. 某服裝店的服裝每件賣 500 元，每天可賣 30 件。今天作促銷特價優惠，所以降價賣出。 

若每降 5 元可多賣 1 件，且當天此服裝店共得 21000 元，則當天的服裝每件賣多少元？ 
解：設降價 5x 元， 

則 ( 500－5x ) ( 30＋x )＝21000，15000＋350x－5x2＝21000， 
5x2－350x＋6000＝0，x2－70x＋1200＝0，  
( x－30 ) ( x－40 )＝0，x＝30 或 40， 
故當天的服裝每件賣 500－5×30＝350 ( 元 ) 

                    或 500－5×40＝300 ( 元 )。 
答：350 元或 300 元 
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5-1  相對與累積次數分配圖表 

 
 
 
1. 相對次數分配表：在次數分配表中，增加一個欄位填記該組資料占整體資料的百分比 ( 相對 

次數 ) 所成的表格。 

相對次數＝
該組資料的次數

 整體資料的總次數 ×100％。 

2. 圓形百分圖：算出各分量占總量的百分比，並以扇形表示各分量。 
 
 製作相對次數分配表1  
(1) 試完成下表。 
 
 
 
 
 
 
 
(2) 身高低於 155 公分的占_______30 ％， 

身高在 160～170 公分的占________27.5 ％。 

 
 
 

 判讀相對次數分配折線圖2
小寶班上每位同學最喜歡運動項目的相對次

數分配折線圖如下。若喜歡溜冰的有 6 人，

則： 

 
(1) 全班共有_______40 人。 
 
(2) 喜歡打籃球的有_______14 人。 
 
(3) 喜歡羽球的比喜歡足壘球的少______4 人。

 
 判讀圓形百分圖3  
某機構調查了 80 位受訪者所喜愛的顏色，並製成了圓形圖，則： 
(1) 喜愛顏色為紫色的人數為 12_______人。 
(2) 喜愛顏色為紫色的人數比綠色多 4_______人。 

第 5 統計資料處理與圖表 章 

身高 ( 公分 ) 次數 ( 人 ) 相對次數 ( ％ )
145～150 4 10 
150～155 8 20 
155～160 16 40 
160～165 8 20 
165～170 3 7.5 
170～175 1 2.5 

相對次數分配表與統計圖 1
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1.  (1) 試完成下表。 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
(2) 體重在 40 公斤以上，且不滿 60 公斤者占_______78 ％。 
(3) 體重在低於 45 公斤者占_______24 ％。 

 
 
 
 
 
 
 2. 某營隊隊員身高的相對次數分配直方圖如右圖所示， 

試根據此圖回答下列問題： 
(1) 組距為______5 公分。 
(2) 身高在 165 公分以上者占全營隊的______20 ％。 
(3) 若 145～150 這組有 15 人，則此營隊共有________150 人。 

 
 
 
 
 
 
 3. 右圖為雅婷一天中作息時間分配的圓形圖，則： 

(1) 雅婷一天中花費________4.8 小時在自習。 
(2) 雅婷一天中比自習多花費________4.8 小時在睡覺。 

 

體重 ( 公斤 ) 次數 ( 人 ) 相對次數 ( ％ )
30～35 1 2 
35～40 5 10 
40～45 6 12 
45～50 10 20 
50～55 14 28 
55～60 9 18 
60～65 5 10 
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1. 累積相對次數分配表：在相對次數分配表中，將各組相對次數累加所得到的表。 
2. 累積相對次數分配折線圖繪製的方式如下： 

若第一組為 a1～a2，第二組為 a2～a3，第三組為 a3～a4，…，而各組的累積相對次數分別為 
d1、d2、d3、…，則先標出 ( a1 , 0 )、( a2 , d1

 )、( a3 , d2
 )、( a4 , d3

 )、…，再依次用線段連接 
起來，即完成繪圖。 

 
 判讀累積次數分配折線圖1  
下圖為九年三班第二次段考數學科成績的累

積次數分配折線圖，試根據此圖回答下列問

題： 

 

(1) 全班共有______40 人。 
 
 
(2) 80 分以上的有______8 人，占全班的 

_______20 ％。 
 
 
(3) 不及格者 ( 未滿 60 分 ) 有_______14 人，占

全班的_______35 ％。 
 
 
(4) 哪一組成績的人數最少？ 

答：_____________30～40 分 。 
 

 判讀累積相對次數分配折線圖2
下圖為南一國中全校男、女學生身高的累積

相對次數分配折線圖，已知男、女學生的總

人數相同，試根據此圖回答下列問題： 

 

(1) 160 公分以上占全校的_______60 ％。 
 
 
(2) 150～170 公分的男、女學生人數相差

_______25 ％。 
 
 
(3) 求 160 公分以上的男、女學生人數比。 

答：_________________1：2 。 
 
 
(4) 若 170～180 公分的男學生有 280 人，則

全校學生有________1600 人。 
 
 
 
 
 
 
 
 

累積相對次數分配表與折線圖 2
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 製作統計圖3  
下表是南一國中七年三班男生體重的統計表，試根據此表繪製下列各題的統計圖： 
 
 
 
 
 
 
 
(1) 相對次數分配直方圖 (2) 相對次數分配折線圖 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
(3) 累積次數分配折線圖 (4) 累積相對次數分配折線圖 
 
 
 
 
 
 
 
 
 

 

▲ 右圖是南一國中八年乙班男、女同學的體重累積相對 
次數分配折線圖，若男、女同學人數相同，則： 
(1) 60 公斤以上占全班的_______20 ％。 
(2) 60～70 公斤的男、女同學人數相差_______10 ％。 
(3) 50 公斤以下的男、女同學人數比為_____________2：1 。 
(4) 若 60 公斤以上的男同學有 2，則全班共_______40 人。 

體重 ( 公斤 ) 次數 ( 人 ) 相對次數 ( ％ ) 累積次數 ( 人 ) 累積相對次數 ( ％ ) 
40～50 6 30 6 30 
50～60 3 15 9 45 
60～70 5 25 14 70 
70～80 4 20 18 90 
80～90 0 0 18 90 
90～100 2 10 20 100 

40 50 60 70 80 90 100 體重(公斤)
0
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15
20
25
30
35

相
對
次
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一、選擇題：每題 5 分，共 25 分  
( A ) 1. 右表是三年孝班全班身高 

的累積相對次數分配表， 
則 a＋b＋c 之值為何？ 
(A) 142   
(B) 100   
(C) 73.5   
(D) 69.5 

( B ) 2. 右圖為天楠國中學生上學方式的相對次數分配直 

方圖。已知選擇騎腳踏車與步行的共有 200 人， 
則天楠國中的學生共有多少人？ 
(A) 960   
(B) 800   
(C) 720   
(D) 600 

( C ) 3. 右圖為雅婷一天中作息時間分配的圓形圖，則雅婷 

一天中花費多少時間在自習？ 
(A) 3.2 小時   
(B) 4 小時   
 (C) 4.8 小時   
(D) 5.6 小時 

( C ) 4. 右圖為三年甲班全班 50 人數學成績的累積次 

數分配折線圖，則介於 60～80 分的人占全體 
人數的百分比是多少？ 
(A) 20％   
(B) 25％   
(C) 30％   
(D) 35％ 

( B ) 5. 右圖為優南公司男性與女性員工身高的累積相 
對次數分配折線圖。已知男、女性員工在身高 
160～170 公分皆有 24 人，則優南公司共有多 
少名員工？ 
(A) 120   
(B) 140   
(C) 160   
(D) 180 

身高( 公分 ) 次數( 人 ) 累積次數( 人 ) 累積相對次數( % )

150～155 2   

155～160 10   

160～165 15 a  

165～170 3  c 

170～175 7   

175～180 3 b  

數學(三) 12 5-1
相對與累積次數分配圖表
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二、填充題：每格 5 分，共 65 分 
 1. 右圖是三年忠班段考數學成績的相對次數分配折線圖。 

已知班上共有 50 個學生，則： 

(1) 佳伶成績名列第 3 名，那麼佳伶的成績可能在 
  80______～ 90______分這組。 
(2) 班上 40～50 分與 70～80 分的人數相差 9______人。 

 
 2. 右圖為二年 A 班英文成績的累積次數分配折線圖。 

已知全班共有 32 人，則： 
 (1) 該班的及格 ( 60 分以上 ) 人數為 22_______人。 
 (2) 該班不及格的學生占全體人數的 31.25_________％。 
 
 
 
 3. 體育課時老師為測驗同學們的射籃能力，請每位 

同學皆射籃 5 次並將結果記錄下來，製作成累積 
次數分配折線圖如右圖，則： 

 (1) 進行此次測驗的女同學共有 28_______人。 
 (2) 男同學中投進 5 顆的人數，與女同學中投進 

    1_______顆的人數一樣多。 
 
 
 4. 阿官每週皆會拿到 2000 元的零用錢，下表為他在本週所花費零用錢的累積相對次數分配 

表，試完成下表： 
 
 
 
 
 
 
三、計算題：共 10 分 
 1. 右圖是三年一班學生數學小考成績的相對次數分配直方圖， 

其中有部分被塗汙了。已知 70～80 分共有 12 人，則： 
(1) 全班共有多少人？ ( 5 分 ) 
(2) 未滿 80 分的人數共有多少人？ ( 5 分 ) 
解：(1) 100％－( 5％＋10％＋15％＋25％＋10％＋5％ )＝30％ 

  全班人數＝12÷30％＝40 ( 人 ) 
(2) 40×( 5％＋10％＋15％＋25％ )＋12＝22＋12＝34 ( 人 ) 
答：(1) 40 人；(2) 34 人 

 

星期 一 二 三 四 五 六 日 

當天花費 ( 元 ) 100 140 160 120 80 600 800 

相對次數 ( ％ ) 5 7 8 6 4 30 40 

累積相對次數 ( ％ ) 5 12 20 26 30 60 100 
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下圖是臺灣 7 月可支配所得的累積相對次數分配折線圖，試回答下列問題： 

(1) 若有 750 萬人本月支配所得不超過 3.67 萬元，則佔臺灣本月可支配所得多

少％？ 

(2) 承(1)，試問本月可支配所得落在 7.83 萬元以上有多少人？ 

 

解 

(1) 由圖可知，本月可支配所得不超過 3.67 萬元佔臺灣 50％。 

(2) 本月可支配所得落在 7.83 萬元以上佔臺灣 10％， 

令有 x 萬人本月可支配所得落在 7.83 萬元以上， 

則由(1)得 750：x ＝ 50％：10％  0.5x ＝ 750×0.1  x＝150， 

故有 150 萬人本月可支配所得落在 7.83 萬元以上。 

 

 
分數 評分指引 

3 解題策略正確，能清楚表達解題過程且答案正確。 

2 第(1)小題答案正確，第(2)小題列式正確但計算錯誤。 

1 第(1)小題答案正確，第(2)小題未作答或觀念錯誤。 

0 只有答案或與題目無關；策略模糊不清或錯誤。 

 
 
 

 
 
 
 

 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 



解答－70 

第三冊 

 
1-1 乘法公式 
■1   實力養成重點 1  

題型●1  (1) 11025；(2) 920
 1 
 9 ；(3) 408.04；(4) 3600 

(5) 2500；(6) 900 

題型●2  (1) 9801；(2) 77
 11 
 25 ；(3) 39680.64； 

(4) 1600；(5) 225；(6) 169 
■2  
題型●3  (1) －2000；(2) 2000；(3) 524 

題型●4  (1) 9984；(2) 536；(3) 15
 1 
 9  

題型●5  (1) 52  1 
 14 ；(2)22；(3) －15 

題型●6  (1) 10975；(2) 16；(3) 14200 
■3 ● 強化練習 ---------------------------------------------- 

1. (1) 40401；(2) 54
 19 
 25 ；(3) 169；(4) 1225 

2. (1) 9604；(2) 75
 46 
 49 ；(3) 400；(4) 49 

3. (1) －6000；(2) 14000；(3) 142   
4. (1) 14391；(2) 12200 
5. (1) 12800；(2) 29800  
6. (1) 44；(2) 8 
■4   隨堂基礎卷  
一、選擇題 
1. D 2. A 3. C 4. B 5. A 
二、填充題 
1.(1) 10404；(2) 9604；(3) 9975；(4) 39996； 
  (5) 130；(6) 9400 
2. 900 3. 15 4. 30  
■5   
5. 11009 6. －4 7. 2512 8. 19400 
三、計算題 
1. (1) ( a＋b )2＝a2＋2ab＋b2＝( a2＋b2 )＋2ab 

             ＝5＋2×2＝9 

(2) ( a－b )2＝a2－2ab＋b2＝( a2＋b2 )－2ab 

             ＝5－2×2＝1 

   答：(1) 9；(2) 1 

2. 原式＝
 ( 75＋36 ) ( 75－36 ) 

 ( 75＋36 )2 ＝
 75－36 
 75＋36 ＝

 39 
 111 ＝

 13 
 37  

答：
 13 
 37  

1-2 多項式的加法與減法 

■6   實力養成重點 1  
題型●1  3 
 
 

 
題型●2   

式子 x2 項係數 x 項係數 常數項 
3x2－2x＋1 3 －2 1 

7－3x2 －3 0 7 
6x＋8－x2 －1 6 8 
－8x2＋5 －8 0 5 

題型●3  (1) －1；(2) －4 
題型●4  －4 
題型●5  (1) －4x2－12x＋11；(2) 7x3－5x2＋7x－2； 
       (3) －x3＋5x2＋2x＋4 
題型●6  (1) －6x2－10x－4；(2) －x2－10x＋7； 
       (3)  x3＋x2－x－3 
■7  
題型●7  (1) 3x2＋8x＋2；(2) 3x2＋2x－4 
題型●8  (1) x＋2；(2) －x2＋x＋4 
● 強化練習 ------------------------------------------------------ 
1. D 
2. (1) －1，0，－8；(2) －3，－8，－15 

3. (1) －3；(2) 4；(3)－1 

4. (1) －19；(2) 6 

5. (1) －5x2－4x－3；(2) －8x2－3x－5 

6. (1) －x2＋3x＋1；(2) －2x2＋x＋3 
■8  隨堂基礎卷  
一、選擇題 
1.Ａ 2. C 3.Ｂ 4.Ｄ 5.Ｄ 
二、填充題 
1. (1) 5x2－2x＋5；(2) －5y2－y－4 2. 9x2－3x＋9 
3.－4x2＋3x－15 4.－3x3＋6x2＋4x－9 5. 2x2－x＋4 

6.－3y2－7y＋14 

■9   

7.－3y2－y＋7  

8. (1)－5x2＋8x－2；(2)－6x2＋x－13； 

  (3) 9x3＋2x＋2 

9. 2x＋1，2x2＋x－1 
三、計算題 
1. 因為 ( a－2 ) x3＋( b＋4 ) x＋c－3 為 0， 

所以 a－2＝0，a＝2，  

   b＋4＝0，b＝－4， 

   c－3＝0，c＝3， 

故 a＋b＋c＝2＋(－4 )＋3＝1 ………………答 

2. A－2B＝3x2＋2x＋3……○1  

A－4B＝－7x－9 ………○2  

由○1 －○2 得 2B＝3x2＋2x＋3＋7x＋9＝3x2＋9x＋12 

由○1 式，得 A＝( 3x2＋2x＋3 )＋2B 

      ＝( 3x2＋2x＋3 )＋( 3x2＋9x＋12 ) 

      ＝6x2＋11x＋15 ………………答 

乘法公式與多項式 第 1 章 
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■10   每週一題 

(1) ( 4x2－8x＋8 )－ ( 3x2－2x＋5 ) 
   ＝ 4x2－8x＋8－3x2＋2x－5 
   ＝ x2－6x＋3 
(2) 由(1)可知甲種水孔開 1 個，乙種水孔開 6 個，丙

種水孔開 3 個， 
( x2－26x－1 )－( 4x2－8x＋8 ) 
   ＝ x2－26x－1－4x2＋8x－8 
   ＝ －3x2－18x－9 
   ＝ 3 ( －x2－6x－3 ) 
故遊樂池這期間為總出水 3 個小時。 

■11  1-3 多項式的乘法與除法 

  實力養成重點 1 
題型●1  (1) 2x2－3x＋26；(2) －6x2＋14x－28 

題型●2  (1) －5x3＋10x2－15x；(2) －10x3＋6x2－4x 

題型●3  (1) 2x3－x2－7x＋2；(2) －20x3＋9x2＋9x－2； 

(3) 3x3－6x2＋x－2 

題型●4  7 

■12   

題型●5  (1) 16x2＋40x＋25；(2) 4x2－20x＋25； 

(3) 9x2－49 

題型●6  x2＋4x＋2 

● 強化練習-------------------------------------------------------- 

1. (1) －27x2＋20x＋1；(2) 21x2－17x＋5 

2. (1) 3x3－3x2－3x；(2) －88x3－24x2＋56x 

3. (1) 3x3＋10x2－7x＋4；(2) －2x3－7x2＋6x－1； 

 (3) 5x3＋5x2＋2x＋2 

4. －8 

5. (1) 64x2＋48x＋9；(2) 9x2－6x＋1；(3) 4x2－49 

6. －x2＋13x＋30 

■13   實力養成重點 2 
題型●1  (1) 8x－2，－21；(2) 3x＋1，3 

題型●2  (1) 3x2－11x＋3；(2) 3x2－7x＋5 

題型●3  (1) 4x，5；(2) 3x＋2，5 

題型●4  (1) 2x－
1

 3 ，
11
 3 ；(2) 2x＋

3
 2 ，

13
 2  

● 強化練習-------------------------------------------------------- 

1. (1) x－4，0；(2) －6x－3，－7；(3) 4x－1，－9； 

(4) 2x－
3

 4 ，
1

 4  

2. (1) 6x2－5x＋3)；(2) 10x2－13x－74 

 

 

■14   隨堂基礎卷 

一、選擇題 
1. B 2. D 3. A 4. A 5. C 
二、填充題 
1. (1) 2x2＋11x＋15；(2) －15x3＋12x2＋5x－4 

  (3) 4x2－20x＋25 

2. (1) 3x；(2) 7x 

3. (1) x－5，0；(2) 2x＋2，3；(3)－x＋3，3 

■15  

4. 4x－
1
 3 ，－

2
 3  

三、計算題 
1.因為 ( 12x2－11x＋2 )÷( 3x－2 )＝4x－1， 

所以正確多項式 A＝4x＋1， 

故正確答案應為 ( 4x＋1 )×( 3x－2 )＝12x2－5x－2。 

答：12x2－5x－2 

2. ax＋b＝( 4x2＋14x＋12 )÷( 2x＋3 ) 

      ＝2x＋4 

故 a＝2，b＝4 

答：a＝2，b＝4 

 

 
■16   每週一題  
(1) 這期間總進水量＝每小時進水量×啟動時間 
       ＝( 3x＋2 ) × ( x＋1 ) 
       ＝3x2＋5x＋2 
(2) 由(1)可知每天總進水量為 3x2＋5x＋2， 
( 3x2＋5x＋2 )×( 2x－1 )＝6x3＋7x2－x－2 
故總進水量可達到 6x3＋7x2－x－2。 
■17   

 
2-1 平方根與近似值 
  實力養成重點 1 

題型●1  (1) 23；(2) －
17
 26 ；(3) 1.3；(4) 

3
 5  

題型●2  22×33×72，3，3 
題型●3  6.40 題型●4  
■18  

題型●5  (1) ±25；(2) ±
3
 2 ；(3) ±

5
 8 ；(4) ±1.8 

題型●6  (1) 3；(2) 6  

● 強化練習-------------------------------------------------------- 

1.(1) ±15；(2)±11；(3)±
7
 5 ；(4)±0.8 

平方根與畢氏定理第 2 章

 2x＋ 4 
  ——————— 
    2x＋3 ) 4x2＋14x＋12 
          4x2＋  6x 
——————— 
           8x＋12 
                8x＋12 
——————— 
     0 



 

72 

2.23×32×52，2，2 

3.(1)13；(2)－14；(3)
2

 9 ；(4)－
1
 2  

4. (1) 1.8；(2) －2.2；(3) 2.5；(4) －
4

 7  5. －1 6. 7 

■19   隨堂基礎卷 

一、選擇題 
1. A 2. C 3. D 4. C 5. D 
二、填充題 

1. 0.5 2. (1) ±7；(2) ±
 1 
 6 ；(3) ±0.2 

3. (1) ±11；(2) ±18；(3) ±72 

■20  

4. (1) 4；(2) 
3

 5 ；(3) －1.1；(4) 
 5 
 7   

5. 25，15 
三、計算題 
1. 22＝4，32＝9  2＜  8 ＜3 

 2.52＝6.25，2.62＝6.76，2.72＝7.29，2.82＝7.84，   

 2.92＝8.41 

 2.8＜  8 ＜2.9 

  8 ≒2.8…≒3 

答：3 

2.(1) 因為 65＞56， 

  所以  65 ＞  56 。 

(2) 因為 132＝169＞154， 

  所以  154 ＜13。 

答：(1)  65 ＞  56 ；(2)  154 ＜13 

■21   每週一題  
(1) ＜ AB ＜  169  11.18……＜ AB ＜13 

∵ AB 為整數   ∴ AB ＝12 
故淺灰色色紙面積 ＝ 122 ＝144。 

(2) AC ＝12－  125 ＜1， BD ＝13－12＝1， 

故 AC ＜ BD 。 

■22  2-2 根式的運算 

  實力養成重點 1 
題型●1  (1) 2  21 ；(2) －20  22 ；(3) 3  10 ； 

(4) 21  6  

題型●2  (1)  19 ；(2)  15 ；(3)  7 ；(4) 3  11  

題型●3  (1) 4  7 ；(2) 11  3 ；(3) 6  3 ＋19  5  

題型●4  (1) 17.32；(2) 0.17；(3) 8.66  

■23  

題型●5  (1) 6  5 ；(2) －7－35  2  

題型●6  (1) 38；(2) 39＋12  10  

題型●7  (1) 9；(2) 
  30  

3 ；(3) 
 70  
10  

題型●8  (1) 4＋  15 ；(2)  3 －  2 ；(3) 4＋  3  

題型●9  (1) 
  6  

3 ；(2) 2＋2  2  

題型●10 
2

 3  

■24  ● 強化練習 ---------------------------------------------- 

1. (1) 20  15 ；(2) －6  42 ；(3) 6  2 ；(4) 54  5  

2. (1)  3 ；(2)  35 ；(3) 
 9  2  

2  ；(4) 
 5  21  

7  

3. (1) 
 5  6  

12 ；(2) 14  7 －10  5 ；(3) 84＋3  2  

4. (1) 1；(2) 30－16  15  

5. (1) 
 5  3 －3  5  

15  ；(2) 5－2  6 ； 

(3) －
 2  6 ＋  2  

11 ；(4)  29 ＋5 

6. (1) 
  3  

2 ；(2) 
 11 
5   15 －  3  

7. 6 
■25   隨堂基礎卷  
一、選擇題 
1. C 2. B 3. D 4. D 5. A 
二、填充題 
1. (1) 3  2 ＋8  3 ；(2) 1；(3)  10 ； 

(4) －4；(5) 4＋  7  

2. 41.23  

■26  

3. －3  4. ±3 5. 1 6.  3 ＋1  

7. 12  2 －2  3 ，2  6 －2 8. －2 
三、計算題 
1. (  5 ＋1 )2＝(  5  )2＋2×  5 ×1＋12 

     ＝6＋2  5  

     ＝a＋2  b  

 a＝6，b＝5 

答：( 6 , 5 ) 
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5
3

x

5
4

y

2.  68 ＝  22×17  
  ＝2  17  
  ≒2×4.123 
  ＝8.246 
答：8.246 
■27   每週一題  
(1) ····················  6 ＋  54 ＋  7 ＋  28 ＋  11 ×  44  
＝  6 ＋3  6 ＋  7 ＋2  7 ＋  11 ×2  11  
＝4  6 ＋3  7 ＋22 
故 a×b＝6×7＝42。 
(2) ·························· 由題意知，  a 、  b 為最簡根式， 
故 a＝2、b＝3。 
由題意知， 
c×f 為完全平方數，或者 c、f 為完全平方數， 
但由 c、f 的範圍知它們不可能為完全平方數， 
故 c＝5、f＝20。 
因為  d 、  e 化簡後與  a 或  b 為同類方根， 
所以 d＝12、e＝18。 
S＝  2 ＋  3 ＋  12 ＋  18 ＋  5 ×  20  
 ＝  2 ＋  3 ＋2  3 ＋3  2 ＋10 
 ＝4  2 ＋3  3 ＋10 

2-3 畢氏定理 
■28   實力養成重點 1  
題型●1  (1) 40；(2) 60 
題型●2  (1) 25；(2) 10；(3) 12 
題型●3  (1) 4  5 ；(2)  34 ；(3)  15  
題型●4  (1) 60；(2) 35； 
■29  ● 強化練習  

1. (1) 2  41 ；(2) 5  7 ；(3) 13，
60
 13  

2. (1)  6 ；(2) 2  10  3.40 4. 50  

5. (1) 120；(2) 120－20  30  6. 5  11  
■30   實力養成重點 2  
題型●1  (1) 4；(2) 11 
題型●2  (1) 10；(2) 5  5  

題型●3  等腰    

題型●4  (1) 9＋  41  ；(2) 
 20  41  

41  

● 強化練習 ------------------------------------------------------ 
1. (1) 10；(2)12；(3) 5  5  2. 等腰 

3. (1) 7＋  29 ；(2) 
 10  29  

29  4. 13 

■31   隨堂基礎卷 
一、選擇題 
1. C 2. B 3. C 4. B 5. C 
二、填充題 
1. 6 2.(1) ( 6 , －20 )；(2) 17 

3. (1) 5；(2) 4；(3)  10  4. 
120
 13  

■32  

5. 20 6. 2  41  7. (1)  10 ；(2) 31.4  

8. 216  9. 18 
三、計算題 
(1) 設起初懸崖邊到梯腳距離 x 公尺， 

  則 x2＋( 4－1 )2＝52，x2＝52－32， 

  x＝  52－32 ＝  16 ＝4， 

  故起初懸崖邊到梯腳距離 4 公尺。 

(2) 設梯子頂端碰到懸崖高處的邊上時，梯腳距離懸崖  

   邊為 y 公尺， 

  y2＋42＝52，y2＝52－42， 

  y＝  52－42 ＝  9 ＝3， 

  故梯子往前移了 4－3＝1 ( 公尺 )。 

    答：(1) 4 公尺；(2) 1 公尺 
■33    每週一題  

(1) PE 2＋ PF 2＋ PG 2＋ PH 2 

＝ PA 2－ AE 2＋ PB 2－ BF 2＋ PD 2－ DG 2＋ PA
2－ AH 2 

＝ 2 PA 2－2 AE 2－2 AH 2＋ PB 2＋ PD 2 

＝ PB 2＋ PD 2 

＝ 122＋142 ＝ 340 

(2) PA 2＋ PC 2 ＝ AE 2＋ PE 2＋ PF 2＋ FC 2＝ 

PH 2＋ PE 2＋ PF 2＋ PG 2 

42＋ PC 2＝340  PC ＝18 ( 公分 ) 

■34  

 
3-1 提公因式與乘法公式因式分解 
 實力養成重點 1  
題型●1  (A)(B)(C) 

題型●2  (1) 1；(2) ( x－2 ) ( x＋10 ) 
● 強化練習 ------------------------------------------------------ 
1. (A)(B)(C) 

2. (1) 3，( x＋1 ) ( x＋2 )；(2) －2，( x－2 ) ( 4x＋5 ) 
■35   實力養成重點 2 
題型●1  (1) x ( 3x＋11 )；(2) 7x ( x－3 )；(3) x ( 8x＋1 ) 

題型●2  (1) ( x－1 ) ( 2x－1 )；(2) 2 ( x＋3 )2 

題型●3  (1) ( x＋1 ) ( 6x＋13 )；(2) ( x－5 ) ( 2x－9 ) 

題型●4  (1) ( x－11 ) ( 2x－11 )；(2) －16 ( x＋16 ) 
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■36  
題型●5  (1) ( 2x－1 ) ( 4x＋7 )；(2) ( 3x－5 ) ( 4x－7 ) 

題型●6  (1) ( 3x－2 ) ( 3x＋4 )；(2) ( x＋1 ) ( x－7 )； 

(3) ( x＋3 ) ( 11x＋2 ) 
● 強化練習 ------------------------------------------------------ 
1. (1) 2x ( 4x＋3 )；(2) 2x ( x－7 )；(3) 11x ( x－1 ) 

2. (1) 2 ( x－1 ) ( x＋4 )；(2) ( x－8 ) ( 2x－7 )； 

(3) ( x＋1 ) ( 3x＋7 ) 

3. (1) 2 ( x－2 ) ( x－4 )；(2) －8 ( x＋8 )； 

(3) －( 3x－8 ) ( x－2 )；(4)－( 2x－7 ) ( x－6 ) 

4. (1) ( x－3 ) ( x－5 )；(2)( x＋2 ) ( x＋7 )； 

5. (1)( x＋1 ) ( x＋8 )；(2) ( x＋3 ) ( 3x＋7 ) 

(3) ( x＋3 ) ( 7x－3 ) 
■37  
實力養成重點 3  
題型●1  (1) 5，5；(2) 9，9；(3) 3x，3x 

題型●2  (1) ( 4x＋9 ) ( 4x－9 )； 

(2) －5 ( 3x＋4 ) ( 3x－4 )； 

(3) 4x2，2x；(4) 25x2，5x 

題型●3  (1) ( 2x＋5 ) ( 2x－3 )；(2) －3( x＋3 ) ( 3x－5 ) 

題型●4  (1) 9，3；(2) 4，2 

題型●5  (1) ( x＋4 )2；(2) ( 4x＋3 )2 

題型●6  (1) ( x－11 )2；(2) ( 4x－3 )2 

■38   

題型●7  (1) 2 ( 2x＋3 )2；(2) －2 ( x－3 )2 

題型●8  (1) ( x＋4 )2；(2) ( 2x－5 )2 
● 強化練習 ------------------------------------------------------ 
1. (1) 4x，4x；(2) 7，7 

2. (1) ( 4x＋7 ) ( 4x－7 )；(2) ( 11x＋4 ) ( 11x－4 )； 

 (3) 7 ( 2x＋9 ) ( 2x－9 )；(4) －3 ( 4x＋9 ) ( 4x－9 ) 

3. (1) 4 ( x＋2 ) ( x－1 )；(2) ( x－4 ) ( x＋10 ) 

4. (1) 10x，5；(2) 66x，3x；(3) 4，2；(4) 9，3； 

 (5) 16x2，4x；(6) 4x2，2x 

5. (1) ( x＋5 )2；(2) ( 3x＋2 )2；(3) ( x－6 )2； 

 (4) ( 2x－5 )2；(5) 7 ( 3x－5 )2；(6) －3 ( 4x－1 )2 

6. (1) ( x－3 )2；(2) ( 3x－4 )2 

7. (1) －( x－6 )2；(2) 2 ( x＋7 )2；(3) ( 5x－7 )2； 

 (4) －( 2x＋5 ) ( 2x－5 )； 

 (5) －2 ( 3x＋7 ) ( 3x－7 )；(6) －( x－8 )2 
■39   隨堂基礎卷  
一、選擇題 

1. A 2. A 3. D 4. C 5. B 
二、填充題 
1.(1) 6；(2) 4 

2. (1) 3x＋4；(2) 2x－5 

3. (1) x ( 3x－5 )；(2) ( 2x－7 )2；(3) ( x＋4 ) ( x－4 )； 

 (4) ( 6x＋1 ) ( 6x－1 ) 

4. (1) x ( 2x＋3 )；(2) ( x＋2 ) ( 2x＋1 )； 

 (3) ( 3x－4 ) ( 5x－3 )；(4) 4 ( 7x－3 ) ( x－1 )； 

 (5) ( 4x＋5 ) ( x－3 ) 

5. ( 2x－1 ) ( 3x＋4 ) 6. －( x＋11 ) ( x＋3 ) 
■40  每週一題  
(1) 總載貨量＝甲型每臺載貨量×車輛數＋乙型每臺載

貨量×車輛數 

  ＝( x＋5 ) ( 2x－10 )＋( 2x＋10 ) ( 3x－15 ) 

(2) 總載貨量＝( x＋5 ) ( 2x－10 )＋( 2x＋10 ) ( 3x－15 

) 

  ＝2 ( x＋5 ) ( x－5 )＋2 ( x＋5 ) ( 3x－15 ) 

  ＝2 ( x＋5 )［( x－5 )＋( 3x－15 )］ 

  ＝2 ( x＋5 )［x－5＋3x－15］ 

  ＝2 ( x＋5 ) ( 4x－20 ) 

  ＝( 4x－20 ) ( 2x＋10 ) 

  ＝丙型每臺載貨量×車輛數 

  故需要 ( 2x＋10 ) 輛。 

3-2 利用十字交乘法因式分解 
■41   實力養成重點 1  
題型●1  (1) ( x＋2 ) ( x＋3 )；(2) ( x＋4 ) ( x＋6 )； 

(3) ( x－3 ) ( x－7 )；(4) ( x－7 ) ( x－8 )； 

(5) ( x＋3 ) ( x－5 )；(6) ( x－2 ) ( x＋8 ) 

題型●2  (1) ( x＋3 ) ( 2x＋1 )；(2) ( x－7 ) ( 5x＋1 )； 

(3) ( 2x－3 ) ( 9x－1 )；(4) ( 3x－5 ) ( 5x＋2 )； 

(5) －( 2x－1 ) ( 3x－8 )； 

(6) －( 3x－5 ) ( 7x－2 ) 

■42 題型●3  3x＋8 ，5x＋7  
● 強化練習 ------------------------------------------------------ 
1. (1) ( x＋3 ) ( x＋7 )；(2) ( x＋1 ) ( x＋9 )； 

 (3) ( x－2 ) ( x－3 )；(4) ( x－5 ) ( x－9 )； 

 (5) ( x＋1 ) ( x－3 )；(6) ( x－2 ) ( x＋5 ) 

2. (1) ( x＋13 ) ( 2x＋1 )；(2) ( x－3 ) ( 8x－1 )； 

 (3) ( 2x＋5 ) ( 5x－2 )；(4) ( 7x－5 ) ( 5x－6 )； 

 (5) －( 2x－5 ) ( 3x－5 )；(6) －( x－4 ) ( 5x－2 ) 

3. 4x＋15，2x＋7  
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■43   隨堂基礎卷  
一、選擇題 
1. B 2. A 3. C 4. B 5. C 
二、填充題 
1. (1) ( x－5 ) ( x－1 )；(2) ( x＋3 ) ( x－5 )； 

 (3) ( 2x－5 ) ( 3x－7 )；(4) ( 2x－9 ) ( 3x＋10 )； 

 (5) 3 ( 2x＋1 ) ( 4x－5 )；(6) －( 3x＋5 ) ( 5x－3 )； 

 (7) ( 3x＋7 ) ( 5x＋3 ) 
■44  
2. (1) 12，7；(2) 2，9 (3) 5，1 
三、計算題 
1. 3x2＋x－10＝( x＋2 ) ( 3x－5 ) 

 長為 ( 3x－5 ) 公分 

故周長＝2 ( 3x－5＋x＋2 ) 

   ＝2 ( 4x－3 ) 

   ＝8x－6 ( 公分 ) 

  答：( 8x－6 ) 公分 
2. (1) 原式＝x2＋( x2＋3x＋2 )－4 

      ＝2x2＋3x－2 

      ＝( 2x－1 ) ( x＋2 ) 

  (2) 令 x＝98， 

    所求＝( 2×98－1 ) ( 98＋2 )＝19500。 

  答：(1) ( 2x－1 ) ( x＋2 )；(2) 19500 
■45  每週一題  

(1) 依題意，重疊處為一正方形， 
且邊長為甲的寬＝x－1， 
故重疊處面積＝( x－1 )2。 

(2) 圖(一)面積＝甲面積＋乙面積－重疊處面積， 
圖(二)面積＝甲面積＋乙面積＝圖(一)面積＋重疊

處面積 
＝7x2－4x－3＋( x－1 )2 

＝7x2－4x－3＋x2－2x＋1 
＝8x2－6x－2 
＝2 ( 4x2－3x－1 ) 
＝2 ( 4x＋1 ) ( x－1 ) 
＝( 8x＋2 ) ( x－1 ) 
周長 
＝2［( 8x＋2 )＋( x－1 )］ 
＝2 ( 9x＋1 ) 
＝18x＋2 

 
4-1 因式分解法解一元一次方程式 
■46   實力養成重點 1  
題型●1  (B) 

題型●2  (B) 

題型●3  (1) 0 或 4；(2)0 或 －2；(3) 0 或 
1
 7  

題型●4  (1) 
3

 2  或 －2；(2) －
1

 3  或 －1； 

    (3) 0 或 －
2

 5  

■47  

題型●5  (1) 11 或 －11；(2) 
3

 2  或 －
3
 2 ； 

(3) 
8
 5  或 －

8
 5  

題型●6  (1) －4 ( 重根 )；(2)－
3

 2  ( 重根 )； 

(3) 6 ( 重根 )；(4) 
5

 7  ( 重根 ) 

題型●7  (1)1 或 －3；(2) －
5
 4  或 

3
 2 ； 

(3)－
1

 9  或 2 

題型●8  (1) －2 或 －
1

 2 ；(2) －
1

 4  或 2 

題型●9  (B) 

題型●10 (1) 0 或 －
5

 12 ；(2)8 ( 重根 )； 

(3) －1 或 11；(4) －2 或 
9

 5  

■48   

題型●11 (1) －
2
 3 ，4；(2) －2，－2 

題型●12 (1)－5，6 (2) －1，－6 
● 強化練習 ------------------------------------------------------ 
1.(B) 2.(C) 

3. (1) 0 或 －9；(2) 0 或 
5
 2 ；(3)0 或 －

4
 3  

4. (1) －
3

 2  或 
1

 2 ；(2) 2 或 
 17 
 7 ；(3) －

1
 3  或 －

5
 18  

5.(1) 15 或 －15；(2)
1
 5  或 －

1
 5  

■49  

6. (1) －5 ( 重根 )；(2) －
1
 7  ( 重根 )；(3) 

2
 9  ( 重根 ) 

一元一次方程式 第 4 章 
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7. (1) 
3

 2  或 －1；(2) 3 或 4 

8. (1) 
1

 2  或 －
2

 3 ；(2) －
11
 2  或 

8
 7  9. (B) 

10. (1) 0 或 16；(2) －
5

 4  ( 重根 ) 

11. (1) －1 或 
 5 
 4 ；(2) －

2
 7  或 

1
 2  12. 

4
 3 ，－4 

13. (1) 5，－6；(2)－6，8 
■50   隨堂基礎卷  
一、選擇題 
1.C 2.D 3.A 4.B 5.C 
二、填充題 

1. (1) ±3；(2) 0 或 
 7 
 4 ；(3) －3 或 2；(4) 

 4 
 5  ( 重根 )；

(5) －6 或 
 4 
 3 ；(6) －3 或 9；(7) －1 ( 重根 ) 

(8) 
 1 
 5  ( 重根 ) 

■51  

(9) 
 5 
 2  或 －

 3 
 2 ；(10) 9 或 －3； (11) －

 1 
 7  或－ 5  

2. －6，7 
三、計算題 
1. 將 x＝0 代入 x2＋x＋( m2－5m＋4 )＝0， 

得 m2－5m＋4＝0 

 ( m－4 ) ( m－1 )＝0 

 m＝4 或 m＝1 

答：m＝4 或 m＝1 

2. 將 x＝2 代入 x2－ax＋6＝0， 

則 4－2a＋6＝0，a＝5。 

將 x＝5 代入 x2－4x＋c＝0， 

則 25－20＋c＝0，c＝－5， 

所以 x2－4x－5＝0，( x＋1 ) ( x－5 )＝0， 

x＝－1 或 5，b＝－1， 

故 a＝5，b＝－1，c＝－5。。 

答：a＝5，b＝－1，c＝－5 

■52   每週一題  

(1) K 的面積＝( 4x＋9 ) ( 2x＋1 )＋( 4x＋9 ) ( 2x＋3 )＋( 
4x＋9 ) ( 2x＋5 )－2x ( 4x＋9 ) 

＝( 4x＋9 ) ( 2x＋1＋2x＋3＋2x＋5－2x ) 
＝( 4x＋9 ) ( 4x＋9 ) 

＝( 4x＋9 )2 
 故 K 的面積為 ( 4x＋9 )2。 

(2) 由(1)可知，K 的面積＝( 4x＋9 )2＝169  
   4x＋9＝±13 
   4x＝4 或－22 

   x＝1 或－
 11 
 2   ( 負數不合 ) 

故 x＝1。 
 
 
4-2 解一元一次不等式及其應用 
■53  實力養成重點 1  

題型●1  (1) ±  7 ；(2) 
 －4±  7  

 9 ；(3) －7±
 10  
 2  

題型●2  (1) 4，2；(2) 36，6；(3) 
 25 
 4 ，

5
 2 ；(4) 

9
 25 ，

3
 5  

題型●3  (1) 1，1；(2) 49，7；(3) 4，2 

題型●4  35 或 －25 

題型●5  (1) 52 或 －48；(2) 
 5±  13  

 2  

題型●6  (1) 
 1±  33  

 8 ；(2) 
 －4±  13  

 3 ；(3) 
 －2±  14  

 4  

■54  題型●7  5 題型●8  －2 
● 強化練習 ------------------------------------------------------ 

1. (1)±3；(2) ±
  15  

 3 ；(3) －8±
  15  

 3  

2. (1) 36，6；(2) 9，3；(3) 
9
 4 ，

3
 2 ；(4) 

 49 
 4 ，

7
 2 ； 

(5) 
4

 49 ，
2

 7 ；(6) 
9

 100 ，
3

 10  

4. (1) 4，2；(2) 36，6；5. ±80 

6. －99 或 101 

7. (1) －3±  5 ；(2) 
 1±  37  

 6  

8. (1) 
 5±  17  

 4 ；(2) 
 －5±  13  

 6  9. 3 10. 5 

■55  實力養成重點 2  

題型●1  (1) 
 －5±  69  

 2 ；(2) 無解；(3) 2 或 
1
 3 ； 

(4) 
2
 3  ( 重根 )；(5) 

 －1±  33  
 8  

題型●2  (1) ±14；(2) 2 
● 強化練習 ---------------------------------------------- 



 

解答－77 

1.(1) 
 3±  21  

 2 ；(2) 無解 

2. (1) 
 －1±  6  

 5 ；(2) 無解；(3) －
3

 4  或 
2

 5 ； 

(4) 
2
 5  ( 重根 ) 3. ±6 4. 5 

■56   隨堂基礎卷  
一、選擇題 
1. D 2. B 3. C 4. C 5. A 
二、填充題 
1. (1) 8 或 －2；(2) 0 或 －3 ；(3) －1±  5 ； 

 (4) 
 －1±5  2  

 4 ；(5) 2 或 －
 1 
 2 ；(6) 無解； 

 (7) －3 ( 重根 )；(8) 22 或 －18 

2. －31 或 29 3. 19 
■57  

4. 
 5±  41  

 2  5. 6 6. 2 

三、計算題 
1. 因為有重根，所以判別式 b2－4ac＝0 

  (－2 )2－4×3×m＝0 

   4－12m＝0，12m＝4， 

  m＝
 1 
 3  ………………………………答 

2. 9x2＋18x＋1＝0 

 9x2＋18x＝－1 

 x2＋2x＝－
 1 
 9  

 x2＋2x＋1＝－
 1 
 9 ＋1 

 ( x＋1 )2＝
 8 
 9  

 x＋1＝±
2  2  

 3  

 x＝－1±
2  2  

 3 ＝
 －3±2  2  

 3 …………答 

■58   每週一題  

(1) 將 x＝2400 代入優惠公式，得優惠後金額＝2400×( 

1－
 1 

 100  ×
 2400－1000 

 100  ) 

＝2400×( 1－
 1 

 100  ×
 1400 
 100  ) 

＝2400×( 1－0.14 ) 

＝2064 
故優惠後小牛應付 2064 元。 

(2) 依題意可列式為 x×( 1－
 1 

 100  ×
 x－1000 

 100  )＝2400 

 x×( 1－
 x－1000 
 10000  )＝2400 

 10000 x－x2＋1000 x＝24000000 
 x2－11000x＝－24000000 
 ( x－5500 ) 2＝6250000 
 x－5500＝±2500 
 x＝8000 或 3000 
 故折扣最多為 8000－2400＝5600 ( 元  )。 
 
 
4-3 一元一次方程式的應用 
■59   實力養成重點 1  
題型●1  4 題型●2  25 題型●3  1 題型●4  150 
■60  ● 強化練習 ---------------------------------------------- 
1. 20 2. 10 3. 4 4. 160 5. 15 
■61   隨堂基礎卷  
一、選擇題 
1. D 2. B 3. D 4. A 5. B 
二、填充題 
1. (1) x＋4；(2) 32 2. 7，4 3. 9、10、11 

4. －1＋  31  5. 8 
■62   
6. 12 7. 9 8. 12  

9. (1) ( 3x－1 ) ( x＋3 )＝112；(2) 5 10. 20 
三、計算題 
1. 設此兩數為 x、x＋5， 

x2＋( x＋5 )2＝325  2x2＋10x＋25＝325 

                 2x2＋10x－300＝0 

         x2＋5x－150＝0 

         ( x－10 ) ( x＋15 )＝0 

         x＝10 或 x＝－15 ( 不合 ) 

故兩數為 10 和 15，乘積為 10×15＝150。 

答：150 

2. 設降價 5x 元， 

則 ( 500－5x ) ( 30＋x )＝21000， 

15000＋350x－5x2＝21000，5x2－350x＋6000＝0， 

x2－70x＋1200＝0，( x－30 ) ( x－40 )＝0， 

x＝30 或 40， 

故當天的服裝每件賣 500－5×30＝350 ( 元 ) 

                或 500－5×40＝300 ( 元 )。 

答：350 元或 300 元 
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■63   實力養成重點 1  
題型●1  
(1) 

 
 
 
 

(2) 30，27.5 

題型●2  (1) 40；(2) 14；(3) 4 

題型●3  (1) 12；4 

 
■64 ● 強化練習 ------------------------------------------------ 
1. (1)  

 

 

 

 

 

 
  (2)78；(3)24 2. (1) 5；(2) 20；(3) 150  
3. (1) 4.8；(2) 4.8 
■65   實力養成重點 1  
題型●1  (1) 40；(2) 8，20；(3) 14，35；(4) 30～40 分 

題型●2  (1) 60；(2) 25；(3) 1：2；(4) 1600 
■66   
題型●3  

(1) 

 
 
 
 
 
 
 
(2) 

 

 

 

 

 

(3) 

 
 
 
 
 

 

 

 

 

(4) 

 

 

 

 

 

 

 

 
● 強化練習 ------------------------------------------------ 
(1) 20；(2)10；(3)2：1；(4)40 
■67   隨堂基礎卷  
一、選擇題 

1. A 2. B 3. C 4. C 5. B 
■68  二、填充題 
1. (1) 80，90；(2) 9 
2. (1) 22；(2) 31.25 
3. (1) 28；(2) 1 
4. 
 
 
 
 
 
 
 
 
三、計算題 
(1) 100％－( 5％＋10％＋15％＋25％＋10％＋5％ ) 

＝30％ 

  全班人數＝12÷30％＝40 ( 人 ) 

(2) 40×( 5％＋10％＋15％＋25％ )＋12＝22＋12＝34 ( 人 ) 

   答：(1) 40 人；(2) 34 人 

 

統計資料處理與圖表第 5 章 

身高 ( 公分 ) 次數 ( 人 ) 相對次數 ( ％ ) 
145～150 4 10 
150～155 8 20 
155～160 16 40 
160～165 8 20 
165～170 3 7.5 
170～175 1 2.5 

體重 ( 公斤 ) 次數 ( 人 ) 相對次數 ( ％ )
30～35 1 2 
35～40 5 10 
40～45 6 12 
45～50 10 20 
50～55 14 28 
55～60 9 18 
60～65 5 10 

40 50 60 70 80 90 100 體重(公斤)
0
5

10
15
20
25
30
35

相
對
次
數(

％

40 50 60 70 80 90 100 體重(公斤)
0
5

10
15
20
25
30
35

相
對
次
數(

％

40 50 60 70 80 90100 體重(公斤)
0
2
4
6
8

10
12
14
16
18
20

人

累
積
次
數(

40 50 60 70 80 90100體重(公斤)
0

10
20
30
40
50
60
70
80
90

100累
積
相
對
次
數(

％

星期 一 二 三 四 五 六 日

當天花費 ( 元 ) 100 140 160 120 80 600 800

相對次數 ( ％ ) 5 7 8 6 4 30 40

累積相對次數 ( ％ ) 5 12 20 26 30 60 100



 

解答－79 

 

■69   每週一題  
(1) 由圖可知，本月可支配所得不超過 3.67 萬元佔臺灣 

   50％。 

(2) 本月可支配所得落在 7.83 萬元以上佔臺灣 10％， 

令有 x 萬人本月可支配所得落在 7.83 萬元以上， 

則由(1)得 750：x＝50％：10％0.5x＝750×0.1 

 x＝150， 

故有 150 萬人本月可支配所得落在 7.83 萬元以上。 
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